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 1201  يوًيوالإهتحاى الوطٌي دورة    ،   شعبت العلوم التجريبيت    ،    تصحيح هوضوع هادة الرياضياث

 الوظيفي العربي .ذ:   تقديـــــن  
 ثاًويت ابي توهرث هراكش

===================================================================== 

054² :انًعادنح   Rَحم فٙ  -أ(2  xx    . 

054²يدًٕعح حهٕل انًعادنح  Sنتكٍ   xx  . 

يًٛض انًعادنح ْٕ   3654²4  

 : فإٌ انًعادنح تمثم حهٍٛ حمٛمٍٛٛ يختهفٍٛ ًْا   0تًا أٌ 
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:   ٔيُّ  1,5S  

َحم فٙ انًدال  -ب ,0  انًعادنح  :     x2ln2xln5²xln  

عُصشا يٍ xنٛكٍ  ,0    .  ٔS  يدًٕعح حهٕل انًعادنح     xxx 2ln2ln5²ln . 
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عُصش يٍ  xٔتًا أٌ   ,0    ٌ1فإxSx  

:   ٔيُّ  1S  

انًدال  فٙ َحم  (2 ,0    انًتشاخحح   1²xln1xlnxln  : 

عُصشا يٍ  xنٛكٍ  ,0    .  ٔS  انًتشاخحح   يدًٕعح حهٕل   1²ln1lnln  xxx   : 
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:  ٔيُّ   ,1S 

0un: َثٍٛ أٌ  (2    نكمn   ٍيN    

 :َستعًم الإستذلال تانتشخع 

0u0نذُٚا   n=0خم أيٍ .    ٌ1لأu0 . 

    N يٍ   nنٛكٍ . 

0unَفتشض أٌ     . ٌ0نُثٍٛ اu 1n 
. 

0unتًا أٌ     ٌ0فإu8 n    ٔ0u5 n  

0ٔتانتانٙ 
u85

u

n

n 


0uأ٘    1n 
 

0un ٔيُّ حسة يثذأ انتشخع َستُتح أٌ .     نكمn   ٍي N  . 
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َثٍٛ أٌ   -أ (3 
nv   6 يتتانٛح ُْذسٛح أساسٓا : 

 . N يٍ   nنٛكٍ 

: نذُٚا 
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n1n: ٔتانتانٙ    v5v    نكمn   ٍي N  

ٔيُّ  
nv   6يتتانٛح ُْذسٛح أساسٓا . 

n: ٔحسة صٛغح انحذ انعاو نًتتانٛح ُْذسٛح نذُٚا 

0n 5vv   نكمn   ٍي N 

3212ٔحٛث أٌ  
u

1
v

0

0   

  فإٌ   

    

َثٍٛ أٌ  -ب
253

1
u

nn


  نكمn   ٍيN . 

  Nيٍ   nنٛكٍ 

2: نذُٚا 
u

1
v

n

n     ٌإر
n

n
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1
2v   ٙٔتانتان :

2v

1
u

n
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n: ٔتًا أٌ 

n 53v     ٌفإ
253

1
u

nn


  نكمn   ٍي N . 

حساب َٓاٚح   
nu  :  

نذُٚا 
253

1
u

nn


  نكمn   ٍي N . 

15: ٔتًا أٌ      ٌفإn
5lim  

: ٔتانتانٙ    253lim
n 

 ٔيُّ  

 

082z18²z: انًعادنح   Cَحم فٙ   (2  : 

 .يدًٕعح حهٕل انًعادنح   Sنتكٍ 

  :ْٕ   يًٛض انًعادنح  4824²18   

i9: فإٌ نهًعادنح حهٍٛ عمذٍٚٛ يتشافمٍٛ ًْا   0تًا أٌ 
2

i218
z1 


    ٔi9z2  

: ٔيُّ  i9,i9S  

iَثٍٛ أٌ  -أ (3
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n 53v   نكمn   ٍي N . 

0ulim n  
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:   نذُٚا 
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1: إرٌ 
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1:  ٔتانتانٙ 
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    ٔ   
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1: ٔيُّ
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BC
    ٔ   
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2
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BABC  :   ٔتانتانٙ      ٔ   


 2
2

, BABC. 

 .  Bيتسأ٘ انسالٍٛ ٔلائى انضأٚح فٙ    ABCانًثهث  ْٔزا ٚعُٙ أٌ

َعط انشكم انًثهثٙ نهعذد  -ب i14 : 

يعٛاس انعذد    i14   ْٕ24  .  نذُٚا : 
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 ٔيُّ 

انشكم انًثهثٙ نهعذد  i14   ْٕ
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: َثٍٛ أٌ  -ج    i14bcac : 

 نذُٚا 

                                 i142i22i9i11i9i11bcac  

نذُٚا   :استُتاج     i14bcac  

 : إرٌ     i14bcac    

:   ٔتانتانٙ     24bcac    ُّ24:  ٔيABAC. 

i810iz'z: َثٍٛ أٌ  -د  :  

 : نذُٚا 
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i810iz'z: ٔيُّ   

 . R   ْٕ :i39تانذٔساٌ     Cصٕسج  ’Cَتحمك يٍ أٌ نحك 

   Rتانذٔساٌ     Cصٕسج  ’C: نذُٚا 

: إرٌ   i39i810²ii11i810i11ii810izz C'C  
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 . R   ْٕ  i39تانذٔساٌ     Cصٕسج  ’Cنحك :  ٔيُّ  

   :2اندضء 

    11  x
exxg 

 

َثٍٛ أٌ -أ (2  x
xexg ': 

  :نذُٚا   R يٍ   xٔ نكم  Rلاتهح نلإشتماق عهٗ   gانذانح     xxxxxx
xexeeeexexg  1'  

تضاٚذٚح عهٗ  gَثٍٛ أٌ -ب 0,   ٗٔتُالصٛح عه ,0: 

0xَعهى أٌ  
e  نكمx   ٍي R. 

إرٌ إشاسج  xg'    إشاسج ْٙ x 

ٔتانتانٙ   0' xg   نكم x   ٍي  0,    ٔ  0' xg   نكمx    ٍي ,0. 

تضاٚذٚح عهٗ  g: ٔيُّ  0,   ٗٔتُالصٛح عه ,0. 

: ٔنذُٚا     01010
0  eg 

 

 : َستُتح أٌ  (3  0xg  نكمx  ٍي R  

   Rيٍ   xنٛكٍ 

فإٌ   0xإرا كاٌ    0gxg    ٌلأg   ٗتُالصٛح عه ,0. 

فإٌ   0xإرا كاٌ    0gxg    ٌلأg   ٗتضاٚذٚح عه 0,. 

: نذُٚا   Rفٙ   xٔيُّ يًٓا ٚكٍ    0gxg   

 : ٔتانتانٙ   0xg   نكمx  ٍيR      ( ٌلأ  00 g  ) 

 

    :3اندضء 

    xexxf
x  2 

َثٍٛ أٌ  -أ (2  
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انًُحُٗ  ُْذسٛا C ٚمثم فشعا شهدًٛا فٙ اتداِ يحٕس الأساتٛة خٕاس     . 

َثٍٛ أٌ -أ (3  


xf
x
lim: 

نذُٚا    xxeexf
xx

xx



2limlim 

0limٔتًا أٌ  


x

x
xe    ٔ0lim 



x

x
e    ٔ  


x

x
lim    ٌفإ  


xf

x
lim. 

: نذُٚا ٔ     xx

xx
xeexxf 


2limlim     ٌإر :   0lim 


xxf

x
 

xyَثٍٛ أٌ انًستمٛى انًعشف تانًعادنح  -ب    ُٗيماسب يائم نهًُح C   خٕاس      . 

: نذُٚا      0lim 


xxf
x

   

 انًستمٛى : إرٌ  D انًعشف تانًعادنحxy    ُٗيماسب يائم نهًُح C   خٕاس      . 

: َثٍٛ اٌ  -أ (4   xgxf '   نكمx   ٍيR    : 

 :   نذُٚا   R يٍ   xٔنكم   Rلاتهح نلإشتماق عهٗ  f انذانح 

     xgxeexeeeexexf
xxxxxxx  11212' 

 تأٔٚم ُْذسٙ نهُتٛدح  -ب  00' f  : 

انُتٛدح    00' f  ُٗتعُٙ ُْذسٛا أٌ  انًُح C   يًاسا أفمٛا   1ٚمثم فٙ انُمطح راخ الأفصٕل. 

نذُٚا   -ج    xgxf '   نكمx   ٍيR . 

تًا أٌ   0xg   نكمx  ٍيR    ٔ   xgxf '   نكمx   ٍي R  ٌفإ  0' xf   نكمx  ٍيR    . 

 .  Rتُالصٛح عهٗ   fٔيُّ 

 :    fخذٔل تغٛشاخ 

               1                x 

                -             0            -            xf ' 

+ 

 

 

 

f 

 

َثٍٛ أٌ انًعادنح  (5  0xf تمثم حلا ٔحٛذا   ٙفR   ٌ2ٔأ
2

3
   : 

   Rلطعا  عهٗ   يتصهح ٔتُالصٛح  fانذانح 

إرٌ    









,l im,l im ffRf 

عُصش يٍ   0ٔتًا أٌ  انعذد     ّ ٚمثم ساتما ٔحٛذا فإَ  ,  .  R فٙ   fتانذانح       

ٔتانتانٙ انًعادنح   0xf   تمثم حلا ٔحٛذا  ٙفR  . 

ٔحٛث أٌ   02
2

3
ff 








0لأٌ  )      
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   ٔرنك حسة يثشُْح انمٛى انٕسٛطٛح. 

انًعادنح   Rَحم فٙ  -أ (6  0 xxf: 

 .يدًٕعح حهٕل انًعادنح   Sٔ  عذدا حمٛمٛا  x نٛكٍ. 
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0xلأٌ 
e   نكمx   ٍيR  . 

20ٔيُّ     xSx    ٙٔتانتان 2S 

نتكٍ   :استُتاج.  yxM  :نذُٚا   .َمطح يٍ انًستٕٖ ,
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ٔيُّ تماطع  C     ٔ D  انُمطح انتٙ صٔج إحذاثٛاتٓا ْٕ 2,2  . 

نُذسط إشاسج  -ب  xxf    ٗعهR  :  

   نذُٚا    x
exxxf  2 

ج  سإشا  x
ex2  إشاسج ْٙ x2. 

 ٔتانتانٙ

xفإٌ  2xإرا كاٌ   ٔيُّ    20  xxf 0. 

02فإٌ  x2إرا كاٌ   x   ُّٔي  0 xxf. 

  :استُتاج  

     : نذُٚا    0xxf   يٍ    xنكم    2, ُّٔي    0xxf   نكمx   ٍي     2, 

: ٔعهّٛ فإٌ  C   ٕٚخذ فٕق D    ٗعه 2,   

   : نذُٚا  0xxf  يٍ   xنكم       ,2    ُّٔي    0xxf   نكمx    ٍي  ,2. 

: ٔعهّٛ فإٌ  C تحث  ٕٚخذ D  ٗعه ,2. 

َثٍٛ أٌ -أ (7 C   ٚمثم َمطح اَعطاف صٔج إحذاثٛتٛٓا 2,0: 

نذُٚا   R يٍ  xٔنكم   Rلاتهح نلإشتماق يشتٍٛ عهٗ   fانذانح    xgxf '''   

 : ٔيٍ خلال اندضء الأٔل نهتًشٍٚ َستُتح أٌ  

       0'' xf   نكم x   ٍي  0,    ٔ  0'' xf   نكمx    ٍي ,0. 

 ٔتغٛش إشاستٓا تدٕاسِ 1تُعذو فٙ   ’’fٔيُّ 

ٔتانتانٙ انًُحُٗ  C صٔج إحذاثٛتٛٓا   ٚمثم َمطح اَعطاف 2,0. 

إَشاء -ب D ٔ C  : 
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يساحح حٛض انًستٕٖ انًحصٕس تٍٛ   -ب C    ٔ D  1ٔانًستمًٍٛٛ انهزٍٚ يعادنتاًْاx   ٔ0x  ْٙ  
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