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Exercice 1 : Trouver tous les nombres réels stric-
tement positifs x, y et z tels que

1

x
+ y + z =

1

y
+ x + z =

1

z
+ x + y = 3.
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Exercice 2 : Soit ABCD un quadrilatère cyclique
tel que (AC) ⊥ (BD), et soit (∆) La droite l’image
de la droite (AC) par la symétrie axiale d’axe la

bissectrice intérieur de l’angle ̂[BAD].
Montrer que la droite (∆) passe par le centre du
cercle circonscrit au quadrilatère ABCD.
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Exercice 3 : On considère le nombre entier naturel
N dont l’écriture décimale est

N = 111 . . . 11︸ ︷︷ ︸
n fois

222 . . . 22︸ ︷︷ ︸
(n+1) fois

5, (n ∈ N∗).

Montrer que le nombre N est un carré parfait.
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Exercice 4 : On suppose que les nombres entiers
relatifs sont colorés en rouge et bleu selon les deux
règles suivantes

1. le nombre 1 est de couleur rouge ;

2. si deux nombres a et b (pas nécessairement
distincts) sont de couleur rouge, alors les
nombres a + b et a − b sont de couleurs
différentes.

Quelle est la couleur du nombre 2018 ?
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