
 

 

 ثاىْٓ٘ مْضٙ بً ىصير

 ىٔاب٘ الخنٔطات

 20فسض لذسّس زقه 

 0202/0202الدّزٗ الجاىٔ٘ 

 بلالْزٓا علْو زٓاضٔ٘ 0
 ضاعات مدٗ الإنجاش : أزبع

 ذ : عبدالله بً الختير
   ىقط ( 03)  :02التنسًٓ زقه 

   : ٘ىعتبر المجنْع ; 1G z z   . 

 بين أٌ : -(1 0,25  ' ', ;1 0z z G G zz     . 

للل -(2  ',z z ًمG G : ىضع ، 
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 بين أٌ : - أ 0,5      
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 . Gقاىٌْ تسكٔب داخلٕ في إضتيتج أٌ - ب 0,25

بين أٌ - ج 1 ,G  . ٘ٔشمسٗ غير تبادل 

ىضع :  -(3   ; 1,1iH z ae a

     حٔح ،  . 

1  ٌبين أH ًجصٛ مطتقس م ,G  ٌأ ّ ,H  ٗبادلٔ٘ .ت شمس 

   ( ىقط 33)  :02التنسًٓ زقه 

  ٘المعادل٘ ىعتبر في المجنْع  : 

    2: 2 2 1 0m z mz i      ،حٔحm . 

ّ لتلً في المطتْٚ العقدٖ   الميطْب إلى معله متعامد ّ مميظه , ,O i j  : اليقط 

  M m ّ 2N m ّ 1 1M z ّ 2 2M z 1 ، حٔحzّ2z ٍ٘نا حلٕ المعادل m . 

 المعادل٘ في حل -أ -(0 0,5 m 2مً أجلm i  . 

1بين في ٍرِ الحال٘ أٌ المجلح -ب 0,25 2OM M قاٜه الصآّ٘ فيO . 

'ىضع :  -(0  1

4
   حٔح ، ٘ممٔص المعادل ٍْ m ًلتل ّ  لدنْع٘ اليقط M m  ٕالتـ 

1ٓلٌْ لأجلَا المجلح         2OM M قاٜه الصآّ٘ فيO . 

1بين أٌ المجلح -أ 0,75 2OM M ٓلٌْ قاٜه الصآّ٘ فيO  : ٌ2إذا ّ فقط إذا كا 'm   . 

إضتيتج أٌ معادل٘ دٓلازتٔ٘ للنيحيٙ -ب 0,5   : ٍٕ2 2 2 2 0x y xy    . 

ىفترض أٌ : -(2    M m   . 

1بين أٌ السباعٕ -أ 0,5 2OM NM . مطتطٔل 

 . 1zعلنا عندٗ للعدد العقدٖ 1M ّ2Mاليقطتين اعط طسٓق٘ ٍيدضٔ٘ لإىصاٛ -ب 0,5



 

 

   ىقط٘ ( 1,5)  :22التنسًٓ زقه 

 المعادل٘ : 2حل في -(1 0,75  :3 2 5E x y  . 

لٔلً -(2  ,x y ٘حلا للنعادل  E 2في . 

0,75  2014بٔعٕحدد أصػس عدد صحٔح طx  : يحقق    2: 15 41F y x . 

   ىقط ( 03)  :22التنسًٓ زقه 

  ًلٔلa ًم  24عٔح 1a  . ٕغير أّل 

2pلٔلً -(1    24للعددقاسما أّلٔا 1a  . 

3p تحقق مً أٌ : -أ 0,25   . 

 بين أٌ : -ب 0,5     
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 بين أٌ : -ج 0,75 2 1a p    : ٌثه إضتيتج أ ،   
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
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 بين أٌ :باضتعنال ما ضبق ،  -د 0,5 1 4p   . 

24قاسما فعلٔا مْجبا للعدد  dبين أىُ إذا كاٌ -(2 0,5 1a   : ٌفإ 1 4d  . 

 إضتيتج أىُ : -(3 0,5        
2

2, ;4 1 4 1 4 1m n a m n        . 

   ىقط٘ ( 5,2)  :52التنسًٓ زقه 

  لللn ًم  : ىضع ، 
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تحقق أٌ :  -أ -(1 0,25 ;30 31 1n

nn S     . 

201431باضتعنال مبرٍي٘ بْشّ ، بين أٌ : -ب 0,5 1S  . 

بين أٌ :  -ج 0,5     2013

2014 2014;31 1 31x x S x S     . 

7pلٔلً -أ -(2 0,75   : ٌعددا أّلٔا ، بين أ 1pS p . 

 . 2011علٙ 2012Sعدد أّلٕ ، حدد باقٕ القطن٘ الأقلٔدٓ٘ للعدد 2011ىقبل أٌ -ب 0,5



 

 

   ىقط٘ ( 5,,4)  :62التنسًٓ زقه 

  ًلتلFٙبما ٓلٕ : الدال٘ المعسف٘ عل 

  F 0 ln3  ّ   
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بين أٌ :  -أ -(1 0,25    30, ; ln3 F ln3x xx e x e      

ٌ : بين أ -ب 0,25     3,0 ; ln3 F ln3x xx e x e      . 

 متصل٘ في الصفس . Fبين أٌ الدال٘ -أ -(2 0,5

أدزس الفسعين اللاىَأٜين للنيحيٙ -ب 0,5 FC ًظْاز كل م ّ . 

 بما ٓلٕ : الدال٘ المعسف٘ علfٙلتلً -(3 

  f 0 1   ّ   
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 . متصل٘ علٙ fبين أٌ -أ 0,5

بين أٌ : -ب 0,5 
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قابل٘ للإشتقاق في الصفس لذددا  Fإضتيتج أٌ الدال٘ -ج 0,5 'F 0 . 

قابل٘ للإشتقاق علFٙبين أٌ -أ -(4 0,75 0,ّ ,0: ٌّأ   
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 ثه ضع جدّل تػيراتَا . ، علٙ Fإضتيتج زتاب٘ الدال٘ -ب 0,5

أزضه الميحيٙ -(5 0,5 FC في معله متعامد ّ مميظه , ,O i j عله ( ) مبرشا المناس عيد أصل الم. 

   ىقط٘ ( 4,25)  :72التنسًٓ زقه 

  لللn  : ىضع ، 
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 بما ٓلٕ :  الدال٘ المعسف٘ علٙ fلتلً -(1 

      ;f 1xx x e x     . 

بين أٌ :  -أ 0,5   ;f 0x x   . 

إضتيتج أٌ :  -ب 0,25 
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nلٔلً -ج 0,75   : ٌبين أ ، 
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 بين أٌ : -أ -(2 0,5 
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ج ىَآتـٕ كل مًإضتيت -ب 0,5 n n
u 

 ّ n n
v 

 . 

 الدال٘ المعسف٘ بما ٓلٕ :  Fnلتلً -(3 
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 حٔح ،n  . 

تحقق مً أٌ :  -أ 0,25 F 0,
n

D   . 

قابل٘ للإشتقاق علٙ Fnبين أٌ الدال٘ -ب 0,5 0,  : ٌأ ّ 
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إضتيتج أٌ :  -ج 0,5 
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ماذا تمجل حدّد كل مً المتتالٔ٘ - د 0,5 n n
u 

 ّ n n
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  تمسًٓ إضافي: 

   : ٘ىعتبر المجنْع    2, ; ,
a b

G M a b a b
b a

  
    

  
 . 

جصٛ مطتقس مً Gبين أٌ -(1   2 ,IM  ًم ّ  2 ,IM  . 
zللل -(0  a ib  ًىضع :  م ،   f ,z a b . 

تصاكل تقابلٕ مً fبين أٌ -أ  , ْنح ,G  ًم ّ , ْنح ,G  . 

إضتيتج بئ٘ كل مً -ب  ,G  ّ ,G  حٔح (
0 0
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ىعتبر المصفْف٘ :  -(2 
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 . مً nللل nA، أحطب 

3المعادل٘ :  Gحل في المجنْع٘ -(2 

2X I  2) حٔح
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ىعتبر المجنْع٘ :  -(5  
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  ٌبين أH  ٜ٘ٔللصمسٗ شمسٗ جص ,G  . 

 إىتَٙ المْضْع . 
abouzakariyamaths@gmail.com 


