
 

  )نقط 9(  :التمرین الأول 

A- نعتبرu  الدالة المعرفة على 0,  بما یلي :( ) 3 lnu x x x    

تزایدیة قطعا على  uتحقق أن  -1 0,. 

)بین أن المعادلة   -2 ) 0u x   تقبل حلا وحیدا   3و  2محصور بین. 

)استنتج اشارة  -3 )u x. 

B-  لتكنf  الدالة المعرفة على 0,  بما یلي :
1

( ) (1 )(ln 2) 2f x x
x

      

)و لیكن  )fC  منحنىf  في معلم متعامد ممنظم. 

احسب  -1
0

lim ( )
x

f x


. 

: بین أن  -أ -2  2

( )
0, : '( )

u x
x f x

x
    

  .على المجال  fاستنتج منحى تغیرات الدالة  –ب 

C-  لتكن( ')C  المنحنى ذي المعادلةlny x . 

: بین ان  -1 
2 ln( )

0, : ( ) ln
x

x f x x
x


       و استنتج أن( )fC و( ')C  لھما نقطة

 .واحدة مشتركة یتم تحدید إحداثیتھا 

احسب التكامل  -2
2

1

2 lne x
I dx

x


     و أول ھندسیا ھذه النتیجة.  

  )نقط 7(: التمرین الثاني

دالة معرفة و قابلة للاشتقاق على  f لتكن 0,1 (0) : بحیث 0f   و  2

1
0,1 : '( )

1
x f x

x
  


  

  fنرید تحدید          

على f حدد منحى تغیرات الدالة  -1 0,1. 

,0المجال  المعرفة علىالدالة  gلتكن  -2
4

 
  

):  بما یلي  ) (tan )g x f x  

,0 قابلة للاشتقاق على gتحقق أن   - أ
4

 
  

)' و أن  ) 1g x   لكلx  0من,
4

 
  

. 

,0  : بین أن   -  ب : ( )
4

x g x x
 

    
(1): و استنتج أن  

4
f


. 

 : بین أن  -3 0,1 : 0 ( )
4

x f x
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) لتكن -4 )n nI  المتتالیة المعرفة ب : 
1

0 0
( )I f t dt      و

1

0
: ( )n
nn I t f t dt    

0 : بین باستعمال مكاملة بالأجزاء أن   - أ

1
ln 2

4 2
I


  

:  :بین أن   -  ب 0nn I   

:  :بین أن   -  ت
4( 1)

nn I
n

  


  

)استنتج نھایة المتتالیة   -  ث )n nI. 

  )نقط  )4التمرین الثالث 

  :    لا تنعدم  و تحقق المعادلة التفاضلیة yبحیث  دالة عددیة قابلة للاشتقاق على  yلتكن 

                                              2( ) : ' 2 3E y y y    

 : نضع 
1

z
y

   

)  : تحقق المعادلة التفاضلیة z بین أن  -1 ') : z' 3 2E z   

) حل المعادلة  -2 ')E  : 

) استنتج حلول المعادلة التفاضلیة  -3 )E .  

  )نقط  )2 التمرین الإضافي

لكل   1z     نعتبر      :
2

( )
1

iz
f z

z



  

0بحیث   وعمدتھ  1عدد عقدي معیاره  z لیكن -1   . 

: بین أن 
1 3 3

( ) cos( ) sin( )
2 2

2cos
2

f z i
   



  
  

   
 
 

   

0لیكن   -2

2 2

2 2
z i    . بین أن     : 

 
4

0 2
( )

2 2

i
f z





  

 

  

  بالتوفیق
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