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  )ن 6, 5: ( التمرین الأول 

I ولیكن    .المستوى العقدي منسوب الى معلم متعامد ممنظم و مباشرm .  

(E):  المعادلة  نعتبر في  -1 : ² (2 3 ) 2( 3) ² 0z i mz i m      

2): ھو(E)بین أن ممیز المعادلة  –أ  3 )² ²i m     
  .  (E)  المعادلة في  حل -ب          

بحیث    (E)حلي المعادلة  2zو  1zلیكن  –ج            1arg( ) arg(m) 2z   ‘ 2اكتب
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  . شكلھ الآسي

)المعرف من المستوى F نعتبر التطبیق -2 )P نحو المستوى( )P  و الذي یربط كل نقطة( )M z

)'بالنقطة  ')M z بحیث :
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  .و عناصره الممیزة  Fحدد طبیعة التطبیق –أ 

)حدد صورة الدائرة –ب  )C  1)التي مركزھا )i   2و شعاعھاR  بالتطبیقF.  

1nMوnzالتي لحقھا nMنعتبر النقطة  من nو لكل iالنقطة التي لحقھا 0Mلتكن  -3   صورةnM
 Fبالتطبیق 

:    بین أن  –أ 

5
( )

2 6( ) :
i n

nn z e
 


    

:  بین أن  –ب  2( ( , ) ) : 12n pn p M M n p     .  

): المعادلة  ²حل في المجموعة   –ج  ') :12 5 3E x y  .  

تنتمي إلى نصف المحور الحقیقي  nMبحیث  nاستنتج مجموعة الأعداد الصحیحة الطبیعیة –د 

  .الموجب

:  النظمة  نعتبر في -4
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0لیكن الزوج –أ  0( ; )u vحلا للمعادلة(E').0بین أن 0 012 5 3x u v   للنظمة حل خاص( )S  

)حلا للنظمة xبین أن  –ب  )S  اذا وفقط اذا كان
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)حلا للنظمة xاستنتج أن   –ج  )S  اذا وفقط اذا كان 0 60x x .  

)النظمة  حل في   –د  )S.  

حدد المجموعة   –ه   0/     3 5  n nR n M M et n   .  
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  )ن 4 5,: ( تانيالالتمرین 

نذكر أن               2 , ,M IR    حلقة واحدیة وحدتھا المصفوفة
1 0

0 1
I

 
  
  

و نعتبر المجموعة 

E   .  
:   بقانون التركیب الداخلي بما یلي  Eنزود المجموعة  -1

( , ) ; ( , ) : ( , ) ( , ) ( , )
y

x y E a b E x y a b xa xb
a

        

(1,2)احسب   –أ  (2,1)  (2,1)و (1,2) .  

  .میعي و یقبل عنصرا محایداتج : بین أن  –ب 

)بین أن كل عنصر –ج  , )x y  منE  في یقبل مماثلا( , )E   و أن :
1

( , ) ' ( , )x y y
x

    

)استنتج بنیة  –د  , )E  .  

:   نعتبر المجموعة  -2
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): بین أن  , )F   جزء مستقر من  2 ,M IR  .  

:    نعتبر التطبیق  -3
( , ) (F, )

:
( , ) ( , )

E

x y M x y


  


  

  . تشاكل تقابلي  : بین أن –أ 

):  بین أن  –ب  , )F   زمرة غیر تبادلیة .  

: نعتبر المجموعة  -4 ( , ) F  / y 0H M x y    

,H)بین أن  –أ  )  زمرة تبادلیة.  

2X: المعادلة  Hحل في  –ب  I  

  

 

   )ن 6:(الثالث  التمرین

:    بما یلي  المعرفة على  Fنعتبر الدالة العددیة 
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 . زوجیة  Fبین أن الدالة   -1

من xلكل  -2 0,  نضع :
1

( )
tan

x dt
x

Arc t
    

:   تحقق من أن  –أ   0, ; ( ) (2 ) ( )x F x x x       

قابلة للاشتقاق على Fبین أن الدالة  –ب  0,   و احسب'( )F x  لكلx من 0,
.  

:  بین أن  –ج   0, ;   2 tan tan 2x Arc x Arc x   .  

  Fاستنتج منحى تغیرات الدالة  –د 

  : بین أن  -3     0, ,2 ;    ( )
tan

x
x c x x F x

Arc c
      . 
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:   استنتج أن  -4  0, ;    ( )
tan 2 tan

x x
x F x

Arc x Arc x
     . 

limحدد    -5 ( )
x

F x


و    
( )

lim
x

F x

x
 . 

:  باستعمال مبرھنة التزایدات المنتھیة اثبت أن  -6  0, ;  tan
1 ²

x
x Arc x x

x
    


 

 . 0متصلة و قابلة للاشتقاق على یمین Fاستنتج أن الدالة   -7

   )ن 3:(التمرین الرابع
   

  . لا یمكن التمییز بینھا باللمس ‘ كراث حمراء و كرتین بیضاوین  3یحتوي صندوق على                
 :احسب احتمال الحدثین التالیین . كراث بالتتابع و بدون احلال  3نسحب عشوائیا  -1

 ". الكرتین الأولى و الثانیة حمراوین و الثالثة بیضاء : " A  - أ

 "كرة واحدة من بین الكرات الثلاثة المسحوبة بیضاء : "  B   - ب

 .  Bو  A  احسب احتمال الحدثین. كراث بالتتابع و باحلال  3نسحب عشوائیا  -2

nلیكن  -3   . نسحب عشوائیاn لیكن.  كراث بالتتابع و باحلال np  سحب الكرة  : "احتمال الحدث

 "بیضاء فقط الأخیرة 

 . 3pو  2pو  1pاحسب   - أ

:   بین أن   - ب
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عدد السحبات لكي تكون   nحدد أدنى  - ت
210np
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