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(∀x ∈ R) : sin2(x) + cos2(x) = 1

∀x 6= π

2
+ kπ/k ∈ Z :
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اعتياديــة مثلثيــة نسب
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3 معرف غير
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المثلثيــة النسب بين العلاقـة
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[−3π; 3π] المجال على x 7−→ cos(x) التمام جيب و x 7−→ sin(x) الجيب لدالتا المبياني التمثيل
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x 7−→ sin(x) الجيب دالــة

∀x ∈ R : −1 6 sin(x) 6 1

∀x ∈ R : sin(−x) = − sin(x)

∀k ∈ Z : sin(x + 2kπ) = sin(x)

∀k ∈ Z : sin(x + kπ) = (−1)k sin(x)

∀n ∈ N : sin(nπ

2
) = (−1)n

sin(x) = sin(α) ⇐⇒







x = α + 2kπ
; k ∈ Z

x = π − α + 2kπ

خـاصــــــــــة معــــادلات

sin(x) = 1 ⇐⇒ x = π

2
+ 2kπ, k ∈ Z

sin(x) = 0 ⇐⇒ x = kπ, k ∈ Z

sin(x) = −1 ⇐⇒ x = −π

2
+ 2kπ, k ∈ Z

مجمــــــــــــــوع تحويل صيغ

sin(a + b) = sin(a) cos(b) + cos(a) sin(b)

sin(a − b) = sin(a) cos(b) − cos(a) sin(b)

sin(2a) = 2 sin(a) cos(a)

sin(a) = 2 sin
(

a

2

)

cos
(

a

2

)

sin2(a) = 1−cos(2a)
2

نتائـــج:

جــــداء: إلى مجموع تحويل

sin(p) + sin(q) = 2 sin
(

p+q

2

)

cos
(

p−q

2

)

sin(p) − sin(q) = 2 cos
(

p+q

2

)

sin
(

p−q

2

)

مجمـــوع: إلى جداء تحويل

sin(a) sin(b) = 1
2

[

cos (a + b) − cos (a − b)
]
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x 7−→ cos(x) التمــام جيب دالــة

∀x ∈ R : −1 6 cos(x) 6 1

∀x ∈ R : cos(−x) = cos(x)

∀k ∈ Z : cos(x + 2kπ) = cos(x)

∀k ∈ Z : cos(x + kπ) = (−1)k cos(x)

∀n ∈ N : cos(nπ) = (−1)n

cos(x) = cos(α) ⇐⇒







x = α + 2kπ
; k ∈ Z

x = −α + 2kπ

خـاصــــــــــة معــــادلات

cos(x) = 1 ⇐⇒ x = 2kπ, k ∈ Z

cos(x) = 0 ⇐⇒ x = π

2
+ kπ, k ∈ Z

cos(x) = −1 ⇐⇒ x = x = π + 2kπ, k ∈ Z

مجمــــــــــــــوع تحويل صيغ

cos(a + b) = cos(a) cos(b) − sin(a) sin(b)

cos(a − b) = cos(a) cos(b) + sin(a) sin(b)

cos(2a) = cos2(a) − sin2(a)

= 2 cos2(a) − 1

= 1 − 2 sin2(a)

cos2(a) = 1+cos(2a)
2

نتائـــج:

جــــداء: إلى مجموع تحويل

cos(p) + cos(q) = 2 cos
(

p+q

2

)

cos
(

p−q

2

)

cos(p) − cos(q) = −2 sin
(

p+q

2

)

sin
(

p−q

2

)

مجمـــوع: إلى جداء تحويل

cos(a) cos(b) = 1
2

[

cos (a + b) + cos (a − b)
]

]
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2

; 3π
2
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}

على الظل لدالة المبياني التمثيل
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x 7−→ tan(x) الظـــل دالــة

∀x ∈ R\
{

π

2
+ kπ|k ∈ Z

}

: tan(−x) = − tan(x)

∀k ∈ Z, tan(x + kπ) = tan(x)

tan(x) = tan(α) ⇐⇒ x = α + kπ, k ∈ Z

tan(a + b) = tan(a)+tan(b)
1−tan(a) tan(b)

tan(a − b) = tan(a)−tan(b)
1+tan(a) tan(b)

tan(2a) = 2 tan(a)
1−tan2(a)

tan2(a) = 1−cos(2a)
1+cos(2a)

tan(a) + tan(b) = sin(a+b)
cos(a) cos(b)

tan(a) − tan(b) = sin(a−b)
cos(a) cos(b)

(a, b) 6= (0; 0) a cos(x) + b sin(x) الصيغــة تحويل

cos(α) = a√
a2+b2

sin(α) = b√
a2+b2

حيث:
a cos(x) + b sin(x) =

√
a2 + b2

(

a√
a2+b2

cos(x) + b√
a2+b2

sin(x)

)

=
√

a2 + b2 cos(x − α)
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www.riyadiyat.net



