
Prof : SAKAT ARITHMETIQUE 1°BAC . SM 

: divisibilité-Division Euclidienne 

: Divisibilité 

 Soit (    )     . 

On dit que :  est divisible par b , b divise    

  ̀    un multiple de b,et on écrit     si  : 
      [   ]  [(    )     ]  

: ivision EuclidienneD 

(    )(     )(  (   )    )  
                    

a est appelé dividende, b :diviseur, 

q :quotient et r:le reste. 

Propriétés 

          ⁄      (  ⁄         )    ⁄            
(  ⁄         )  | |  | | 
(  ⁄         )      ⁄   

   ⁄       ⁄    
(  ⁄         )  (              ⁄  ⁄ ) 

(  ⁄      ⁄ )   ( (   )   )    ⁄     

PPCM – PGCD : 
PGCD:   Symbole 

                                   
                                 

Propriétés 

      ( (     )    ) {
      
      

               

    {
   
   

         ⁄           (  ) (  )  | |      

PPCM :   Symbole 
                                   

                                 
Propriétés 

  {
   
   

         ⁄     

 (   )      (   ) (   )  |  | 

NOMBRES PREMIERS: 

Définition : 

Un nombre entier   est dit premier si :  
| |                  {         } 

      désigne l’ensemble des diviseurs de  . 

Propriétés: 

  Soit p un nombre premier ;on a : 
(   ⁄   )  (           ⁄   ⁄ )       (   ⁄ )      ⁄  

(            ⁄ )     (     )    ⁄  
(  ⁄   )  (     )           (                  )  (     ) 

DECOMPOSITION EN PRODUIT DE NOMBRES PREMIERS : 

     {    }   s’écrit de facon unique sous la 

forme :      
    

       
   

  (        )                               

Et                               

Soit       
    

       
    la décomposition d’un 

entier naturel non nul en produit de facteurs 

premiers.Le nombre de diviseurs de   est : 
(    )(    ) (    ) 

Si | |    
    

       
     et    | |    

    
       

    

 alors       
 

   
 

      
 

    et       
 

   
 

      
 

      ̀       (     )  et       (     )    {     }  

NOMBRES PREMIERS ENTRE  EUX: 

Définition : 
                           (     ) 

Théorème de Gauss: 
(        ⁄        )  (   ⁄ )    

Propriétés: 
(             ⁄  ⁄        )  (     ⁄ ) 

(                )  (  (   )   ) 

(     )   (   )                   

Algorithme d’Euclide :       (                     )  (       ) 

CONGRUANCE MODULO N : 

:   Congruance modulo 

 Soient :     (   )       On dit que a est 

congru à b modulo n et on écrit :   [ ] 
   [ ]  (    )        

Propriétés: 
   [ ]  (    )          ⁄    

{
   [ ]

   [ ]
  {

       [ ]

       [ ]
 

ENSEMBLE DES CLASSES D’EQUIVALENCE : 

Définition : 

Soit   un entier naturel non nul.La classe 

d’équivalence de l’entier relatif   est 

l’ensemble  ̅ tel que :  ̅  {       [ ]} 

On pose :    ⁄  { ̅    ̅    ̅       ̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅̅       ̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅̅ } 

Et on a :     ̅      ̅    ̅         ̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅̅      ̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅̅  
(    )(    {       })  ̅   ̅ 

On définit la somme et le produit dans    ⁄  

Comme suit : 
 ̅     ̅     ̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅                    ̅     ̅     ̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅ 

Propriétés: 

( ̅     ̅)  (   [ ])      

( ̅    ̅   )  (   [ ]) 

(                 )  ( ̅   ̅         )  

 


