
 

 

 ثاىْٓ٘ مْضٙ بً ىصير

 ىٔاب٘ الخنٔطات

 20فسض لذسّس زقه 

 2002/2002الدّزٗ الأّلـٙ 

 بهالْزٓا علْو زٓاضٔ٘ 2
 ذ : عبدالله بً لختير

 ضاعات ثلاثمدٗ الإنجاش : 

   ( ٘ىكط 00)  :00تمسًٓ زقه 

  ًلتهf٘عددٓ٘ متصل٘ علٙ دال  0;1 ٙقابل٘ للإشتكام عل ّ 0;1 : بحٔث 
  0 0f   ّ 1 1f  . 

1   : ُبين أى      ' 1
0;1 ;

2
c f c f c    . 

   ىكط ( 02)  :20تمسًٓ زقه 

  ًلتهf : ٕالدال٘ المعسف٘ بما ٓل  cosf x x x . 

بتطبٔل مبرٍي٘ زّل ، بين أىُ : -(0 1 
1

0; ; tan
2

a a
a

  
    

  
 . 

بتطبٔل مبرٍي٘ التصآدات الميتَٔ٘ ، بين أىُ :  -(2 1 ' 3
0; ;

3 2
b f b





  
    

  
 . 

   ىكط٘ ( 02)  :20تمسًٓ زقه 

  ًلتهfٙبما ٓلٕ :  الدال٘ المعسف٘ عل 

  
2

1
1

2 1

x
f x

x

 
  

 
 . 

أحطب اليَآتين : -(0 5,0 lim
x

f x


ّ lim
x

f x


 . 

 بين أٌ : -(2 5,0   
 

'

2 2

1
;

2 1 1
x f x

x x
  

 
 . fثه ضع جدّل تغيرات  ،

 أٌبين -(2 5,0  0; 0f ٙىكط٘ إىعطاف للنيحي fC . 

أزضه الميحيٙ -(4 5,0 fC في معله متعامد ّ مميظه ; ;O i j ٘مبرشا المناس عيد اليكط (. ) 

الدال٘ المعسف٘ علٙ المجال h لتهً -(5  ;0 : ٕبما ٓل 

  0 1h    ّ    
1

;0 ;x h x f
x

 
     

 
 . 

متصل٘ علٙ hبين أٌ -أ   5,20 ;0 . 

قابل٘ للإشتكام علٙ hبين أٌ -ب   0,,5 ;0 : ٌأ ّ       ' ';0 ; .x h x x f x     . 

بين أىُ :  -ج   5,0     
 

 '1
;0 ;0 ; .

h x
x c x c f c

x


      . 

قابل٘ للإشتكام علٙ الٔطاز في الصفس لذددا  hإضتيتج أٌ -د   5,0 ' 0gh . 



 

 

   ىكط٘ ( 2,5)  :02تمسًٓ زقه 

  ًلتهfٙالدال٘ المعسف٘ عل;
2

I



 

  
 

 بما ٓلٕ :  

   21 3cosf x x  . 

1fتكبل دال٘ عهطٔ٘ fبين أٌ -(0 0,,5  ٘علٙ لدالمعسفJ . ِٓيبغٕ تحدٓد 

1fبين أٌ -أ -(2   قابل٘ للإشتكام علٙ المجال 1;4 : ٌأ ّ  

5,,0       
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1;4 ;

2 5 4
x f x

x x

  
  
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بين أٌ :  -ب   5,0   
'

17 13 1 2
; ;

4 4 3 3
x f x  

     
  
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2حطبأ -أ -(3 5,0
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 ّ5

6
f

 
 
 
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بين أٌ المعادل٘ :  -ب   5,0   1: f x x  7تكبل في المجال 13
;

4 4

 
 
 

 . حلا ّحٔدا

بين أٌ :  -ج   0,,5     113 1 1
; ; 2 2

4 3 3
x x f x x    

       
  

 . 

أزضه -(4 0,,5 fC ّ 1f
C  في معله متعامد ّ مميظه ; ;O i j . 

   ىكط٘ ( 2,5) :50تمسًٓ زقه 

  ًلتهfٙالدال٘ المعسف٘ عل 1 : ٕبما ٓل 

  
tan

1

Arc x
f x

x



 . 

عيد لذدات fأحطب ىَآات -(1 1
fD . ثه أّل اليتائج المحصل علَٔا ، 

بين أٌ : -(2 5,0   
 

  
'
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f

x
x D f x

x x


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 
، حٔث :   21 1 tanx x x Arc x    . 

 . علٙ ضع جدّل تغيرات الدال٘ -أ -(3 0,,5

بين أٌ المعادل٘ : -ب       5,0  0x   تكبل حلا ّحٔدا ٕ3بحٔث :  فـ 1    . 

 . علٙ إضتيتج إشازٗ الدال٘ -ج       5,20

بين أٌ : -أ -(4 5,0  2

1

1
f 





، ثه إضتيتج أٌ :   

1 1

4 2
f   . 

، ثه أنتب معادل٘ المناسfضع جدّل تغيرات -ب       5,0  ل fC ٘عيد اليكطO . أصل المعله 

أزضه الميحيٙ -(5 5,0 fC فـٕ معله متعامد ّ مميظه , ,O i j . 



 

 

   ( ىكط 06)  :60تمسًٓ زقه 

  ًلتهfٙالدال٘ المعسف٘ عل 1;1I   : ٕبما ٓل  

  
2

1
1

x
f x

x
  


 . 

 . fضع جدّل تغيرات -أ -(1 0,,5
 . نحْ Iتكابل مً fإضتيتج أٌ  -ب       5,20

بين أٌ المعادل٘ : -(2 0,,5 f x x  تكبل حلا ّحٔدا ٕفـI  : 4بحٔث
1

5
  . 

أدزس الْضع اليطبـٕ للنيحيٙ -(3 1,20 fC باليطب٘ للنطتكٔه  ُالرٖ معادلتy x  ثه أزضه ، 

نلا مً       fC ّ 1f
C  فـٕ معله متعامد ّ مميظه , ,O i j . 

 بين أٌ : -(2 5,0   
 
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 بما ٓلٕ : Iالدال٘ المعسف٘ علٙ gلتهً -(5 

    cos 1
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  . 

1gتكبل دال٘ عهطٔ٘  g بين أٌ -أ       5,0 
 . معسف٘ علٙ 

1gٌبين أ -ب       5,0  ٙأٌ :  قابل٘ للإشتكام عل ّ     
  
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عبر عً -ج       5,0 1g x لهلx . 

، ىضع :  x*لهل -(6    1 1 1
1 1h x g x g

x

   
    

 
 . 

قابل٘ للإشتكام علٙ نل مً hبين أٌ  -أ       5,0 0; ّ ;0 ثه أحطب ، 'h x لهل*x . 

عبر عً -ب       5,0 h x لهل*x . 

   ٘ٓخطْٗ نحْ الأقطاو التحضير: 

   ( ٘ىكط 0,5)  :00خطْٗ زقه 

دال٘ عددٓ٘ متصل٘ علٙ قطعf٘لتهً   ;a b ٙقابل٘ للإشتكام عل ّ ;a b . 

1,0   : ُبين أى  
     '
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f b f a f c
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
  
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   ( ٘ىكط 0,5)  :02خطْٗ زقه 

دال٘ عددٓ٘ متصل٘ علٙ الكطعf٘لتهً   0;1  : بحٔث 0 0f   ّ 1 1f  . 
ّ 1ّ علٙ الٔطاز في 0م علٙ الٔنين فيقابل٘ للإشتكاfّ ىفترض أٌ    ' '0 1 0d gf f  . 

1,0   : ُبين أى  
   1

0;1 ;
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 . تخصص ىكط٘ إضافٔ٘ لحطً التيظٔه ّ جْدٗ التحسٓس ّ الدق٘ في الأجْب٘


