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  02التىرَٖ رقي: 1;5pts  

nلٗكَ  ٔnf الدالة المعرفة عمى القطعة 0;1 : ٘بما ٖم 
    

n 2
nx 0;1 ;f x x 2x 1     . 

عمى nfضع جدٔه تغيرات الدالة -(1 0;1 . 0,5pt 

إشتٍتج أُ المعادلة :  -(2   n: f x 0  تقبن حلا ٔحٗداn فـ٘ المجاه 0;1 . 0,5pt  
المتتالٗة بين أُ -(3 n n 

وتقاربة محددا ٌّاٖتّا .  0,5pt 

  02التىرَٖ رقي: 02pts  

 بما ٖم٘ : الدالة المعرفة عمى fلتكَ
   x ;f x 1 Arctan x    . 

بر المتتالٗةٔ ٌعت 
n nu  : ٘0المعرفة بما ٖمu 0  ٔ  n

n 1
un ;u f
2

     
 

 . 

بين أُ المعادلة :  -(2   : f x 2x   تقبن حلا ٔحٗدا ٘0أُ ٔ فـ 1  . 0,75pt 
بين بالترجع أُ :  -(2   nn ;u 0;2   . 0,5pt 

بين أُ :  -(3  n 1 n
1n ; u 2 u 2
2

      . 0,5pt 

إشتٍتج أُ المتتالٗة  -(4 
n nu ددا ٌّاٖتّا .وتقاربة مح 0,25pt 

  30التىرَٖ رقي: 2;5pts  

 بما ٖم٘ : المعرفة عمى العددٖة الدالة fلتكَ
   x ;f x 5x 2sinx     . 

1fالة عكصٗة تقبن د fبين أُ -(2  وعرفة عمى . 0,5pt 

بين أُ :  -(2      2 1 1 1x,y ; f x f y x y
3

      . 0,5pt 

أثبت أُ المعادلة :  -(3   
1: f x x   تقبن حلا ٔحٗدا ٘فـ . 0,5pt 

لتكَ -(4 
n nu : ٘المتتالٗة المعرفة بما ٖم 

0u   ٔ   1
n 1 nn ;u f u

   . 

بين أُ :  -أ  n 1 n
1n ; u u
3

      . 0,5pt 

إشتٍتج أُ المتتالٗة - ب 
n nu . وتقاربة محددا ٌّاٖتّا 0,5pt 



 

  04التىرَٖ رقي: 3;5pts  

لٗكَ n 1  ٔnf بما ٖم٘ : الدالة المعرفة عمى 
   

3 2
nx ;f x x nx 1      . 

. عمى nfضع جدٔه تغيرات الدالة  -(1 0,5pt 

إشتٍتج أُ المعادلة :  -(2    n: f x  عٗح : فـ٘ n ٔnحمين إثٍين تقبن  0

n n
2n0
3

    .  0,75pt 

 0,5pt. عمى nfضع جدٔلا تحدد فْٗ إشارة الدالة -(3
ُ المتتالٗة بين أ -أ -(4 n n 2


تٍاقصٗة قطعا ، ثي إشتٍتج أٌّا وتقاربة .  0,5pt  

nnأثبت أُ :  -ب      
lim 0


 ثي أحصب ٌّاٖة المتتالٗة ، n n 2n.


 . 0,5pt 

بين أُ :  -(5   nn 1 ;n 1 n      ثي إشتٍتج ، nn
lim 


 ٔn
n
lim

n



  . 0,75pt 

  05التىرَٖ رقي: 4pts  

 ٖم٘ :بما  المعرفة عمى fٌعتبر الدالة العددٖة

  f 0 0 ٔ   

 

3

2
xx ;f x

1 x Arctanx
  


 . 

ٔ لٗكَ fC  المٍحٍى المىجن لمدالةf فـ٘ وعمي وتعاود ٔ ممٍظي O;i; j . 

أدرس الفرع اللاٌّائ٘ لمىٍحٍى -(1 fC ظٕار . 0,5pt 

عمى الٗىين فـ٘ الصفر . fأدرس إتصاه ٔ قابمٗة إشتقاق -(2 0,5pt 

بين أُ :  -(3   
 

 


     
  

2 2
'

22

x 3 x Arctanx x
x ;f x

1 x Arctanx
. 0,5pt 

: بين أُ  -(4  2
xx ;Arctanx

3 x
  


f .، ثي ضع جدٔه تغيرات الدالة  0,5pt 

أرشي المٍحٍى -(5 fC فـ٘ المعمي O;i; j . 0,5pt 

لتكَ -(6 n nu


 المتتالٗة المعرفة بما ٖم٘ : 
 0u 1 ٔ   n 1 nn ;u f u   . 

بين بالترجع أُ :  - أ  nn ;0 u 1    . 0,5pt 

بين أُ :  - ب    x 0;1 ;f x x   ثي إشتٍتج رتابة المتتالٗة ، n nu


 . 0,5pt 
فـ٘  Arctanىكٍك تطبٗق وبرٍِة التساٖدات المٍتّٗة عمى الدالة ـ) ٖ 0;x حٗح ، x 0;1. ) 
بين أُ المتتالٗة -ج n nu


ثي أحصب ٌّاٖتّا .، وتقاربة   0,5pt 



 

  06التىرَٖ رقي: 6;5pts   

الدالة العددٖة المعرفة عمى fلتكَ I 2;  : ٘بما ٖم 

   x I ;f x 1 sin
x
      
 

 . 

أحصب الٍّاٖة  -(1 
x
lim f x


ا الهٍدش٘ .، ثي اعط تأٖٔمّ  0,5pt 

0xعمى الٗىين فـ٘  fأدرس قابمٗة إشتقاق -أ -(2 ، ثي أٔه الٍتٗجة ٍِدشٗا . 2 0,5pt 

بين أُ :  -ب          
 

 
'

2

cos
xx 2; ;f x

2x 1 sin
x





   



f.ضع جدٔه تغيراتٔ  0,5pt 

أرشي المٍحٍى -(3 fC فـ٘ وعمي وتعاود ٔ ممٍظي O;i; j . 0,5pt 

ٍٖبغ٘ تحدٖدٓ . Jعرفة عمى مجاه و g تقبن دالة عكصٗة fبين أُ -(4 0,5pt 

أرشي المٍحٍى -(5 gC  فـ٘ المعمي O;i; j . 0,5pt 

0 قابمة للإشتقاق فـ٘ gبين أُ  -أ -(6
2x
2

'، ثي أحصب  2g
2

 
 
 

 . 0,5pt 

1 بين أُ -ب      
g

ٔ أُ : J قابمة للإشتقاق عمى    

'

2

1 2x J ; x
g 2 x

 
   

 
 . 0,5pt 

َلتك -(7 n n 2v


 المتتالٗة المعرفة بما ٖم٘ :  

  
n

n
k 0

1 1n 1 ;v g
n n k





 
      

 
. 

بين أُ :  -أ   n
n 1 1 n 1 1n 1 ; g v g
n 2n n n

     
       

   
 . 0,5pt 

إشتٍتج أُ المتتالٗة -ب n n 2v


وتقاربة محددا ٌّاٖتّا .  0,5pt 

المعرفة عمىhٌعتبر الدالة -(8 1;1  : ٘بما ٖم 
2

1h x
2 x




 الدالة الأصمٗة Hٔ لتكَ 

عمى hلمدالة       1;1  : التـ٘ تحقق ٔ H 0 0 . 

فردٖة . Hبين أُ الدالة  -أ 0,5pt 

بين أُ :  -ب    
 

2x 0;1 ;1 4H x
g x

    . 0,5pt 

، ثي أرشي المٍحٍى  Hضع جدٔه تغيرات الدالة  -ج HC . فـ٘ وعمي وتعاود ٔ ممٍظي 0,5pt 



 

 تمارَٖ إضافٗة: 

  02التىرَٖ رقي: 01pt 

 ٔ قابمة للإشتقاق فـ٘ الصفر عٗح : دالة عددٖة وعرفة عمى fلتكَ

             0;1 x ;f x f x . 

 ُأثبت أf  : ٌْدالة خطٗة ) بمعٍى أ        a x ;f x ax . ) 

  02التىرَٖ رقي: 01pt  

دالتين وتصمتين عمى قطعة f ٔgلتكَ  a;b : عٗح 

         x a;b ;0 f x g x . 

ٔ لتكَ 
n nx  : وتتالٗة عددٖة عٗح     nn ;x a;b . 

 بين أُ المتتالٗة 
n nu : ٘المعرفة بما ٖم 

 

 

n
n

n
n

f xn ;u
g x

 
    

 
 وتقاربة محددا ٌّاٖتّا . 

  َٖ30رقي التىر: 1;5pts   

تٍاقصٗة قطعا عمى القطعة وتصمة ٔدالة  fلتكَ 0;1  : عٗح    f 0;1 0;1 . 

بين أٌْ :  -(2           n
n n nn !x 0;1 ;f x x . 

بين أُ المتتالٗة -(2  n nx . رتٗبة ، ثي إشتٍتج أٌّا وتقاربة ٔ أعط تأطيرا لٍّاٖتّا 

أثبت بالخمف أُ :  -(3


nn
lim x 1 . 

  04التىرَٖ رقي: 1;5pts  

 ٔ تحقق : دالة قابمة للإشتقاق عمى fلتكَ -(2

    
    'k x ;f x k . 

 ُالدالة بين أf َنحٕ تقابن و . 

ٔ تحقق : دالة قابمة للإشتقاق عمى gلتكَ -(2     'x ;g x 0 . 

 ِن الدالة g َ؟ عمن جٕابك . نحٕ تقابن و 

 ة .ـة فـ٘ الأجٕبـر ٔ الدقـٕدة التحرٖـي ٔ جـة لـحصَ التٍظٗـة إضافٗـتـخصص ٌقط 
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