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Exercice   1   

Montrer que  pour  tout   n entier naturel non nul          √
𝑛

𝑛+1
∉ ℚ     par l’absurde 

Exercice 2 

Montrer que  √5 ∉ ℚ            puis en déduire  que   
√5+1

2
∉ ℚ  

Exercice 3      contre apposée 

Montrer que   (𝑥 ≠ 1   𝑒𝑡   𝑦 ≠ 2) ⇒ 𝑥2 + 𝑥 ≠ √4𝑥2 + 4𝑥 − 4  

Exercice 4    

Soit   (𝑃)     la ^proposition     (∀𝑥 ∈ ℝ)(∃𝑦 ∈ ℝ) :        𝑥2 + 𝑦2 + 𝑥𝑦 − 3 = 0 

La proposition    (𝑃)   est-elle vraie ou fausse justifier votre réponse  

Donner la negation de la proposition   (𝑃) 

Exercice 5 

Montrer      que   pour     a   et   b   deux réels positif 

(√1 + 𝑎 − √𝑎 < √1 + 𝑏 − √𝑏   )    ⇔        𝑏 < 𝑎 

Exercice 6 

  montrer par récurrence    que  (∀𝑛 ∈ ℕ∗)   
1

3
+

1

15
+ ∙∙∙∙∙∙∙∙ +

1

4𝑛2−1
   =

𝑛

2𝑛+1
    

Exercice 7 

Montrer que   (|𝑥| ≤
1

2
       𝑒𝑡      |𝑦| ≤ 1) ⇒     |4𝑥2𝑦 − 𝑦 − 𝑥| ≤

17

16
 

Exercice 8  

montrer que     pour tout   𝑛 ∈ ℕ        :         √9𝑛2 + 6𝑛 + 2 ∉ ℕ 

Exercice 9 

Soient a   et    b   deux réels    tel que      a+b=1    𝑎 > 0   𝑒𝑡    𝑏 > 0 

Montrer que     (1 +
1

𝑎𝑛) (1 +
1

𝑏𝑛) ≥ (1 + 2𝑛)2          𝑎𝑣𝑒𝑐     𝑛 ∈  ℕ 


