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 التمريه الأول  

ُعتبر في اهفضا١ المِط٘ب  إلى ًعوٍ ًتعاًد ممِظٍ ًباغس      ; ;  ؛اهِقط  1,1, 1  ٗ    0,1, 2    

 ٗ    3,2,1  ٞاهفول ٗ    ²:  اهتي ًعادهتٔا ² ² 2 2 1 0     .  

   تحدٙد ًسكص ٗغعاع اهفولٞ. 1  . 

   هتلّ  , .   ُقطٞ ًّ اهفضا١,

                                                          

 

     

       
22 2

2 2

² ² ² 2 2 1 0

             1 1 1 0

              3 0

              3

²

0

² 2 1 1 ² 2 1 1

1 ²

1 ²1 0

1

       

         

    

  





   



 





 

 

 

 

 :هِبين  أْ -    أ  .2    
 

  .

:             هدِٙا  1,0, 1 


  ٗ    2,1,2


   

:                                  ٗباهتاهٛ 

0 1 1 2 1 2

1 2 1 2 0 1

 
   

 

 
                                    

                                    

                       0 1 2 2 1 0   

                  

        

 

  

 
    

          

 

 

 

   تحدٙد ًعادهٞ دٙلازتٚٞ هوٌطت٠٘  ( ABC)   

        هدِٙا  A ٗ B ٗ C   ٌٞٚٚو   إًا باضتعٌاي المحددات المطتخسدٞ هوٌتذٔتين   ( ُقط غير ًطتق
 

  

0                                                                                                              ٗ  إًا بملاسظٞ أْ   
  

 (   . 

         ٞٔسطب تعسٙف الجدا١ المتذٔٛ  ؛ هدِٙا ساًى المتذ  
 

  ًِٕٗ المتذٔٞ  (ABC) ًِظٌٚٞ  عوٟ المطت٠٘  

              1,0, 1 
 

       (ABC)إذْ ًعادهٞ دٙلازتٚٞ هوٌطت٠٘  . (ABC)   ًتذٔٞ  ًِظٌٚٞ  عوٟ  المطت٠٘  

:                تلتب عوٟ غلى  1 0 1 0         من    سٚح   

           ٗبما أْ   1,1, 1  تِتٌٛ إلى (ABC)  ْ0:         فإ 0      

1:                                                                                                        أٜ  0 1 0      

 2:                                                                                                      أٜ  

2:                ٗباهتاهٛ  0    ًعادهٞ دٙلازتٚٞ هوٌطت٠٘ ٛٓ   (ABC) . 

  ُٞٚطسٙقٞ  ثا 

         ُْعوٍ أ    1,0, 1 
 

. (ABC)   ًتذٔٞ  ًِظٌٚٞ  عوٟ  المطت٠٘  

=  : إذْ     
 

  

: إذْ   فولٞ   ًسكصٓا   : 1 0 1, , :  3: ٗغعاعٔا 



 شعبة العلوم تجريبية و العلوم والتكىولوجيات             2012    تصحيح الامتحان الوطىي  يوويو   سطات–ابه عباد التأهيلية .ثا

 SouidiMaths@Gmail.com                                                13   من   2      الصفحة        محمد أسويدي                             .ذ: اقتراح 

          ّهتل   , .   ُقطٞ ًّ اهفضا١,

                 

     
     

, , 0

                                 1 1 0 1 1 0

                                 1 0 1 0

                                 2 0

    

         

     

   

  

 

:   إذْ                                                                          : 2 0   

 ٗالمطت٠٘   سطاب المطافٞ  بين  اهِقطٞ  -ب   . 

:                     هدِٙا      1 0 1, ,             ٗ    2 0:    

 ًِٕٗ                                                                                             :  
 

2

1 1
,

² ²

 
 

 
 

 

                                                                                 

1 1 2 2
2

2 2

 
   

:             إذْ                2,  

 

  ٞتقاطع  اهفول    ٗالمطت٠٘     

:                 هدِٙا    2,   ٞ3    ٗ   غعاع اهفول . 

2:       بما أْ  3 ؛  فإْ  المطت٠٘     ٞٙقطع اهفول    ٝٗفق دا٢س     ² غعاعٔا ²  

3:          أٜ  2 1 1    .  

  

المطت٠٘ :      إذْ     ٞٙقطع اهفول    ٝٗفق دا٢س     1 غعاعٔا 

 هٚلّ   .3  ًّ المطتقٍٚ  الماز    ٗاهعٌ٘دٜ عوٟ المطت٠٘   

  تحدٙد تمجٚى  بازاًترٜ هوٌطتقٍٚ-   أ   . 

:         هدِٙا    عٌ٘دٜ عوٟ المطت٠٘  (ABC)  ٞٔ؛ إذْ المتذ  1,0, 1 
 

.  ًتذٔٞ ً٘دٔٞ هٕ 

       هتلّ  , .   ُقطٞ ًّ اهفضا١,

                       

   

 

/ .

3 3

            / 1 0

0 4

       

 


     
  

  



  

 

 

 

 

 

 

:      إذْ  اهِظٌٞ 

                           

1

0

1

 


 
  

  تمجٚلا بازاًترٜ هـ ٛٓ     
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  ُقطٞ  تقاطع   المطتقٍٚ H تحدٙد ًجو٘خ إسداثٚات  -ب    المطت٠٘ ٗ     .   

            هتلّ  , .   ُقطٞ ًّ اهفضا١,

                                                 

1

0
:

1

2 0  

 



     

 
   

  

 ًِٕٗ                 :   1 1 2 0     

2:             ٙعني   2 0    .     ٜ1:  أ  

:              ٗباهتاهٛ 

2

0

0





 

 

 اضتِتاز ًسكص اهدا٢سٝ- ز                                                                                                       

       ٝاهدا٢س     ٞتقاطع اهفول ٛٓ    ٗالمطت٠٘        

     ًٝسكص اهدا٢س      المطقط اهعٌ٘دٜ هـ ٘ٓ  عوٟ المطت٠٘   .

بماأْ  ٟعٌ٘دٜ عو   ًّ ًٗاز   ٞفإْ اهِقط  2 0 0, ,        وΔ قاطع       ت

 ٓٛ ًسكص اهدا٢سٝ    

خلاصــــــــــــة  

                 ٞٙقطع اهفول   ٝٗفق اهدا٢س   2 0 0 1, , ;   

التمريه الثاوي  
²:   المعادهٞ  هِشى في المجٌ٘عٞ     .1  12 61 0   . 

²      ممٚص المعادهٞ     12 61 0    ٘ٓ      :² 4   1:     سٚح ٗ 12  ٗ 61  

:             إذْ      
2 2

12 4 1 61 144 244 100 10            . 

:   ٗباهتاهٛ  هوٌعادهٞ المقترسٞ  سوين عقدّٙ ًترافقين  

                            1

12 100
6 5

2 2

   
            ٗ          12

6 5    

                                                                     6 5   ;   6 5   

  ُعتبر في المطت٠٘ المِط٘ب إلى ًعوٍ ًتعاًد ممِظٍ  ًباغس  .2 1 2, ,
 

  اهتي ألحاقٔا    و  و   :  ؛ اهِقط  

6:                 عوٟ اهت٘اهٛ  ٓٛ  5      ٗ       4 2        ٗ      2  .  

   سطاب- أ 




 

:                                 هدِٙا 

 2 326 5 2 4 6
      

4 2 2 2 3

    
  

      2 3
  2 

  الاضتِتاز   

المطتقٍٚ :  إذْ     ٞٙقطع اهفول    ٞفي اهِقط  : 2,0,0    
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  2   :        بما أْ 


 


    فإْ   اهِقط       A  ٗ  B   ٗ   C ًٌٞٚٚطتق    .

 ُٞٚطسٙقٞ  ثا  :

2:  بما أْ 





:     فإْ  0 2arg 
 

 
 

:       ٙعني    0 2, 
 

  

و                             ًِٕٗ  
 

.  ُقطا ًطتقٌٚٚٞ Aٗ  B  ٗ  C:    ًطتقٌٚٚتاْ  ٗباهتاهٛ   

  ٘ٓ 1 سٚح لحق  ذات المتذٔٞ  ُعتبر الإشاسٞ  -   ب   5  

.  بالإشاسٞ  C   ص٘زٝ اهِقطٞ      D      تحدٙد لحق اهِقطٞ   

:                     هدِٙا     


   

:        ًِٗــــٕ      1:            ٙعني 5 2     3 6      

D  ٘ٓ 3لحق  اهِقطٞ :           إذْ 6  

  ًٞلاسظ  .

.َ.َ.يملّ اضتعٌاي الإسداثٚات في المطت٠٘ اهعقدٜ  المِط٘ب إلى المعوٍ  َ     1 2, ,
 

 .

:     هدِٙا   2 1, ٗ   1 5, ٗ   ,  عدداْ سقٚقٚاْ و  :  سٚح  .

         بما أْ   ْفإ    :


 ًِٕٗ    :

2 1

1 5

 


 
:  ٙعني  

3

6





  

:       إذْ   3 3:           أٜ ,6 6   

1هِبين أْ  -  ز 


 


   

:                  هدِٙا 

3 6 2
    

4 2 2

   


   
         

                        

  
  

1 5
   

2 3

1 5 2 3
  

2 3 2 3

13 13
  

13

  1






 


 

 


  

 

1: إذْ                                                                                     


 


 

ٜ1    تحدٙد عٌدٝ اهعدد اهعقد  :

:            هدِٙا  
2

1 1 1 2²       

:                 إذْ 

1 1 2 2
1 2 2

2 22 2

   
         

   
 



 شعبة العلوم تجريبية و العلوم والتكىولوجيات             2012    تصحيح الامتحان الوطىي  يوويو   سطات–ابه عباد التأهيلية .ثا

 SouidiMaths@Gmail.com                                                13   من   5      الصفحة        محمد أسويدي                             .ذ: اقتراح 

:        ٗسٚح أْ 

3 2

4 2

3 2

4 2





  
  

  


 
   

:                           فإْ    
3

1 2
4

arg


     

 :   اضتِتاز قٚاضا هوصاٗٙٞ الم٘دٔٞ-د 
 ,
 

 .

:                                  هدِٙا     2, arg 
 

  
 

 
 .

                                          1 2arg                           (   ز  أعلاٖ .2سطب  ُتٚذٞ   اهطؤاي)  

                                                            
3

2
4


 

:  هوصاٗٙٞ  الم٘دٔٞ  قياسا:  إذْ            
 ,
 

 ٘ٓ  :

3

4


 . 

 

التمريه الثالث  
 ٗ خمظ بٚدقات 0بٚدقٞ تحٌى اهعدد :  بٚدقات   ثمانييحتٜ٘ كٚظ  عوٟ

 )لايملّ اهتٌٚٚص بِٚٔا باهوٌظ  . 2  ؛ ٗ بٚدقتاْ تحٌلاْ اهعدد 1 تحٌى اهعدد 

   ُطشب عػ٘ا٢ٚا ٗفي آْ ٗاسد ثلاخ بٚدقات ًّ اهلٚظ 

 " الحص٘ي عوٟ ثلاخ بٚدقات تحٌى أعداد لرتوفٞ ًجِٟ  ًجِٟ  " : A:   ُعتبر الحدخ  .1

     2بٚدقٞ تحٌى اهعدد ٗ  1 بٚدقٞ تحٌى اهعدد  ٗ  0     ٙعني الحص٘ي عوٟ  بٚدقٞ تحٌى اهعدد 

 اهلسات لايملّ اهتٌٚٚص بِٚٔا باهوٌظ إذْ ِٓان فسضٚٞ تطاٜٗ الاستٌالات

 عِاصس     3بما أْ اهطشب تآُٛ فإْ كى ضشبٞ فٔٛ تأهٚفٞ هـ .   كْ٘ إًلاُٚات ٓرٖ اهتذسبٞ اهعػ٘ا٢ٚٞ   هٚلّ  

.  عِاصس 8  ًّ بين 

                                                                   إذْ    3

8
56   

   ْهِبين أ    : 
5

28
         

 

        هدِٙا   :  1 1 2

1 5 2 1 5 2 10       

:                       ٗباهتاهٛ  
 

 
10 5

56 28
  


 

"  5لدٌ٘ع الأعداد اهتي تحٌؤا اهبٚدقات المطش٘بٞ  ٙطاٜٗ "  : B ُعتبر الحدخ .2

     :  1 بٚدقٞ تحٌى اهعدد ٗ  2بٚدقتاْ تحٌلاْ اهعدد :                 ٙعني 

   هدِٙا      :  2 1

2 5
1 5 5       

:    ٗباهتاهٛ  
 

 
5

56
 


 

  " 4لدٌ٘ع الأعداد اهتي تحٌؤا اهبٚدقات المطش٘بٞ  ٙطاٜٗ  "  :C ُعتبر الحدخ  .3
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:  ٗٙتٍ ذاهم ب   0 ٗ بٚدقٞ تحٌى اهعدد 2بٚدقتاْ تحٌلاْ اهعدد :        ٙعني  
2 1

2 1
  ٞٚكٚف 

:  ٗٙتٍ ذهم ب   2 ٗ بٚدقٞ تحٌى اهعدد 1 بٚدقتاْ تحٌلاْ اهعدد أٗ               
2 1

5 2
   ٞٚكٚف 

  هدِٙا     :  2 1 2 1
52 1 2 1 20 21       

:  ٗباهتاهٛ  
 

 
21 3

56 8
  


 

التمريه الرابع  

   ُعتبر المتتاهٚٞ اهعددٙٞ    ٛالمعسفٞ بما ٙو      :
0 11    ٗ       

1

10 12

11 11
   هلى    ًّ   

:  هِتشقق ًّ أْ   .1 1

10
: 12 12

11
     .

  من  هٚلّ  

1:                              هدِٙا 

10 12
12 12

11 11      

                             

 

 

10 1
12 1

11 11

12 1010

11 11

10
12

11

 
 
 

  

 
 

 

 

:   إذْ      1

10
: 12 12

11     

: : هِبين باهتردع أْ  -  أ  .2 12   

    0  ًّ أدى  

:       هدِٙا 
0 11 12   0     إذْ الخاصٚٞ صشٚشٞ ًّ أدى  

    ّمن   هتل  

    ُٗبين أْ  12:        أٜ ُفترض أْ      ُفترض أْ الخاصٚٞ صشٚشٞ ًّ أدى  
1 12  ؟ 

             هدِٙا         : 1

10
12 12

11            1  سؤال سب ان  ح

               12:   سطب الافتراض ؛   هدِٙا     ًِٕٗ      12 0   

1:         ٗباهتاهٛ   
12 0


    ٜ1:         أ 12   

:: سطب ًبدأ  اهتردع  هدِٙا :   إذْ    12    

هِبين أْ المتتاهٚٞ -     ب  تصاٙدٙٞ قطعا        . 

  من      هٚلّ  
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:                     هدِٙا 
1

10 12

11 11

           

                             

10 12
1

11 11

 
 
 

      

                                        

1

11

12
11


  

                                   1
12

11
  

::     بما أْ  12    ْ12:  فإ 0:      

 ًِٕٗ          :
1

: 0

     

:  ٗاهتاهٛ  المتتاهٚٞ   تصاٙدٙٞ قطعا . 

تقازب المتتاهٚٞ -  ز         

هدِٙا              ًٞتتاهٚٞ تصاٙدٙٞ  ٗ ًلب٘زٝ  إذْ فٔٛ ًتقازب 

 ُعتبر المتتاهٚٞ اهعددٙٞ  .3 v ٛالمعسفٞ بما ٙو  :v 12     كم  من n ن

  هِبين أْ -       أ   ِٓدضٚٞ أضاضٔا 

10

11
 

  من         هتلّ  

:           هدِٙا 
1 1v 12   ْٗسٚح أ               : 1

10
12 12

11
           1  سؤال سب ان  ح

:                 فإْ 
1

10
v  v

11
    

:   إذْ  
1

10
: v v

11
         .       ٜأ  : v  ًتتاهٚٞ ِٓدضٚٞ أضاضٔا 

10

11
 

0                                                                                                  ٗسدٓا الأٗي  0v 12 11 12 1      

   ٞة    كتاب دلان  ب

           v ًتتاهٚٞ ِٓدضٚٞ  ؛ سطب صٚػٞ الحد اهعاَ  هدِٙا   : 0: v v     

:                                                       إذْ 

10
: v 1

11

 
     

 
 

     هِبين-  ب 

10
12

11

 
  

 
  من    

  من                 هتلّ  

v      :                       هدِٙا  12 12    v  

                                              

10
12

11

 
    

 
 

:   إذْ                                                                                   

10
12

11
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   ٞٙاهِٔا  :lim


  

:        هدِٙا 

10
12

11

 
  

 
:             ٗبما أْ 

10
1 1

11
   ْفإ   :

10
lim 0

11

 
 

 
           

  ًِٕٗ             :

10
lim lim 12 12

11 

  
       

 

lim: إذْ                                  12


       

التمريه  الرابع  
I   ٞٙالمعسفٞ عوٟ ُعتبر  اهداهٞ اهعدد  0, ٛبما ٙو  :  ² 1 2 ² ln    

²:   هِبين أْ  .1   1 ٗ  2 ²ln  لهٌا ُفظ الإغازٝ  عوٟ المجاي   0 1, 

   0:                      هدِٙا 1 0 1,      

                                   0 1²                      

                                                    ًِٕٗ : 0 1  : 1 0, ²    

 ُْعوٍ أ      : 0 1  : 0, ²       ٗ         0 1  : 0, ln    

: إذْ                                                            0 1  : 2 0, ²ln    

1² ٗ  2:    ٗباهتاهٛ  ²ln  ٝلهٌا ُفظ الإغاز     ين معا ب  عوٟ المجاي  سان 0 1,  

 الاضتِتاز  :

 ًّ            هلى   0 1:              هدِٙا ,1 0²         ٗ          2 0²ln   

    ًِٕٗ           :   0 1    : 0,        1 2 ن  :  ²لأ ²ln   

:           ٗهدِٙا     1 1 1 2 1 1 0² ² ln( )      :  إذْ                                   0 1  : g 0,   

²:  هِبين أْ   .2 1 ٗ  2 ²ln  لهٌا ُفظ الإغازٝ  عوٟ المجاي   1, 

   1:                      هدِٙا 1,      

                                      1²                     

                                                    ًِٕٗ : 1  : 1 0, ²     

 ُْعوٍ أ      : 1  : 0, ²        ٗ         1  : 0, ln     

: إذْ                                                            1  : 2 0, ²ln     

1² ٗ  2:    ٗباهتاهٛ  ²ln  ٝلهٌا ُفظ الإغاز    ين معا ب  عوٟ المجاي  موج 1,  
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 الاضتِتاز  :

 ًّ            هلى   1, 1:              هدِٙا 0²         ٗ          2 0²ln   

    ًِٕٗ           :   1    : 0,         1 2 ن  :  ²لأ ²ln   

:                ٗهدِٙا     1 1 1 2 1 1 0² ² ln( )      .

:     إذْ  1  : g 0,      

  ًٞلاسظ  .

  2 ٗ 1                         يملّ  اضتعٌاي دداٗي الإغازٝ في اهطؤاهين 

II .    ّاهداهٞ اهعددٙٞ المعسفٞ عوٟ هتل  0, ٛبما ٙو  :   ² 1 ln  .   ّٗهٚل     

 في ًعوٍ ًتعاًد ممِظٍ                    المِشِٟ     المٌجى هوداهٞ   ; ;           3 
 

 

سطاب اهِٔاٙات  -  أ  .1 
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     هدِٙا                     :    
0 0

0 0

lim lim ² 1 ln
 
 

  

:           ٗسٚح أْ   
0 0

0 0

lim ² 1 1         n lmil  و
 
 

      

:  فإْ                                     
0

0

lim 1



     .            

  ٛاهتأٗٙى الهِدض     :

:              هدِٙا  
0

0

lim



    

0                                  إذْ المطتقٍٚ اهرٜ ًعادهتٕ    يب  ًقازب هـ  محور الأرات   

      سطاب اهِٔاٞٙ  -ب    lim


     

:                   هدِٙا  1lim ² lim ²
 

             ٗ         lim ln


    

:   إذْ                  lim


      

  ْهِبين أ : 
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 الاضتِتاز   :

:   بما أْ   lim


          ٗ        

 
lim


   

فإْ المِشِٟ      ٙقبى  فسعا  غوذٌٚا  في اتجاٖ لذ٘ز  الأزاتٚب   ظ٘از   

 : هِبين أْ   -أ . 2   
 

0,  , '    

     هٚلّ   0,  . من  

:                                           هدِٙا     ' ² 1 ln '           v v ز     أن      :  ذك vت  . . ''' .  

          

     

 

 

 

ln ² 1

ln ² 1

² 1

ln '

1

2 ² l
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: إذْ                                                                                       

( )
'( )  هلى    0,   من  

ٞاهتأٗٙى الهِدضٛ هوِتٚذ    1 0'  

 داهٞ قابوٞ هلاغتقاق عوٟ  :   هدِٙا  0, ٟكذدا١ داهتي قابوتين هلاغتقاق عو  0,  

   ٗ         1 قابوٞ هلاغتقاق  في                         إذْ  
 1 0

1 0
1 1

'     

المِشِٟ :  إذْ    ٙقبى مماع  في اهِقطٞ  ذات الأفص٘ي 
0

1 ًٕعادهت   :

                     1 1 1 0'         (  لأن 1 0'   و    1 0 )   

   أٜ     ٙقبى مماع أفقٛ في اهِقطٞ ذات الإسداثٚات  1 0, . 

 عوٟ كى ًّ المجاهين زتابٞ اهداهٞ -  ب  0 1,ٗ   1,  

      0:    الجص١ الأٗي  ؛  هدِٙا   -  1-   سطب ُتٚذٞ اهطؤاي  ٗ      0 1 :  0,   

 ًِٕٗ        :   0 1 : 0, '   

 تِاقصٚٞ عوٟ المجاي  : ٗباهتاهٛ          0 1,   

  0:      الجص١ الأٗي  ؛  هدِٙا   -2- سطب ُتٚذٞ اهطؤاي  ٗ      1 :  0,    

 ًِٕٗ        :   1 : 0, '    

 تصاٙدٙٞ  عوٟ المجاي  :         ٗباهتاهٛ  1,   

 

    ددٗي تػيرات اهداهٞ–ز     
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 الاضتِتاز  

       ٞتقبى قٌٚٞ دُٚا ًطوقٞ عوٟ المجاي   ًّ ددٗي اهتػيرات ُلاسظ أْ  اهداه  0,  عِد 
0

1  

:    ٙعني      0  : 1,             ٜأ      :   0  : 0,          (  لأن : 1 0  ) 

 
 يمكه أيضا استعمال تعريف تزايدية وتناقصية دالة  

                                  0 1 1,      

                         1  (                       تِاقصٚٞ عوٟ المجاي  0 1,     ) 

                 0  

:     إذْ                                                 0 1  : 0,   

                                   1 1,    

                         1  (                       تصاٙدٙٞ  عوٟ المجاي  1,     ) 

                 0  

:   إذْ                                                 1  : 0,    

و          ًّ     ُْطتِتر  أ    :   0   0, :    .

 إُػا١ المِشِٟ .  3  .
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: هِبين أْ - أ . 4 

3

3
:   ٞ1²:  داهٞ  أصوٚٞ هوداه  ٟعو  

 لأُٔا داهٞ سدٗدٙٞ  ؛ ٗ  داهٞ قابوٞ هلاغتقاق عوٟ  :   هدِٙا      :  1' ²     

 ًِٕٗ          :

3

3
:   ٞ1²   داهٞ أصوٚٞ هوداه  ٟعو   . 

: سطاب اهتلاًى -  ب    
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3 9
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2 2 1
3 9 9
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2

1 3 2
9

ln 

    
2

1

2
1 3 2

9
1 lnln²  

ًطاسٞ الحٚص المطتٜ٘ المحص٘ز بين المِشِٟ  -  ز  ٗ ٗلذ٘ز الأفاصٚى ٗالمطتقٌٚين اهورّٙ ًعادهتآٌا   :

           1   ٗ   2 

   ٛٓ  ٞ9:  ٗسدٝ قٚاع المطاس. ²     

 هدِٙا                       :   
2

1
  .    

  سطب اهطؤاي  :II  . 2 - ز   هدِٙا  :  0  عوٟ المجاي  : 0,  ًِٕٗ   0  عوٟ المجاي  : 1 2, 

:    ٗباهتاهٛ      

:                     إذْ    
2

1
  .    

                                  
2

1
=   .  
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:                                                   إذْ 
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