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  ...الفشل في تستمر أن العيب لكن تفشل أن العيب ليس                                                                           

1 

 بالتوفيق                                                                                                                                           

 : 1تمرين 
 :أكتب باستعمال المكمماث العبازاث التاليت وحدد حقيقت كل عبازة 

» :P  لا يوحد أر عدد حرزر 𝑥     حل للمعادلت  « 𝑥2 = 2  

» :Q  بعض الأعداد الحقيقيت هي حرزيت « 

» :R  حرز مسبع أر عدد صحيح طبيعي هو عدد حرزر « 

» :S  لكل عدديً حقيقيين 𝑥  و 𝑦   يوحد على الأقل عدد صحيح طبيعي 𝑛 بحيث  : 

               𝑥 + 𝑦 = 𝑛» 

 : 2تمرين 

 :حدد هفي العبازاث التاليت ثم حدد قيمت حقيقت كل واحدة منها 

» :P    «   5 +  6 ≤  19     
» :Q       ∃𝑥 ∈ ℝ  ∀𝑦 ∈ ℝ  ∶ 𝑦 > 𝑥   « 

» :R        ∃𝑥 ∈ ℤ  ∃𝑦 ∈ ℤ ∶   𝑥 − 2𝑦 =  3   « 
» :S    ∃𝑥 ∈ ℝ :    𝑥  ≤ 0     « 

» :T   « ∀𝑦 ∈ ℝ   ∃𝑥 ∈ ℝ :  
2𝑥

1+𝑥2  > 𝑦  

 : 3تمرين 

  : اعط هفي العبازاث التاليت

» :P       ∀𝑥 ∈ ℝ  ∃𝑛 ∈ ℤ  ∶   𝑛 ≤ 𝑥 < 𝑛 + 1  « 
» :Q      ∀𝑥 ∈ ℝ  ∶ 𝑃(𝑥) ⇒ 𝑄(𝑥)   « 
» :R    ∃𝑥 ∈ ℝ  ∀𝑛 ∈ ℤ ∶  𝑛 > 𝑥 أو   𝑥 ≥ 𝑛 + 1  « 
» :S     ∀(𝑥; 𝑦) ∈ ℝ2 : −1 < 𝑥 + 𝑦 ≤ 2 ⇒  𝑥 + 𝑦 ≤ 2   « 

 : 4تمرين 

  : وعتبر العبازة

 » :P       ∀𝑥 ∈ ℝ  ∃𝑦 ∈ ℝ  ∶   𝑥2 − 𝑥𝑦 +  𝑦2 = 0  « 
 .P اعط هفي العبازة 1) 

 .خاطئت P  بين أن العبازة  2)    

 : 5تمرين 

        

  :أن بين للعكس المضاد الإستلصام باستعمال  (1

;𝑎)∀                  (أ  𝑏) ∈ ℝ2 ∶ 𝑎 ≠ −
𝑏

2
⇒   

𝑎−𝑏

𝑎+𝑏
≠ −3   

;𝑥)∀               (ب  𝑦; 𝑧) ∈ ℝ3 ∶  𝑥 + 𝑦 > 2𝑧 ⇒ 𝑥 > 𝑧  أو 𝑦 > 𝑧  

;𝑥)∀     (ج 𝑦) ∈ ℝ2 ∶ 𝑥 ≠ 𝑦  و   𝑥 + 𝑦 ≠ 2 ⇒  𝑥2 − 2𝑥 ≠ 𝑦2 − 2𝑦     

  :أن بين المتتاليت بالتكافؤاث الإستدلال باستعمال  (2

𝑎∀               (أ ∈ ℝ∗ :  𝑎 +
1

 𝑎
≥ 2           

𝑥∀                (ب > 1 :  
𝑥

 𝑥−1
≥ 2           

 

 

  :أن بين الحالاث بفصل الإستدلال باستعمال  (3

𝑥∀                                                          (أ  ∈ ℝ∗ : 
 1+𝑥2+𝑥

 𝑥 
≥ 0           

𝑛∀                      (ب ∈ ℕ :    𝑛(𝑛 + 1) ∈ 2ℕ           

𝐴    العددℕ    م𝑛ً    لكل  (ج = 𝑛 𝑛 + 1 (𝑛 +  .   3 للعدد مضاعف (2

 : 6تمرين 

ℝ2 في حل  (1    : 𝑆1           :التاليت الىظمت   
5𝑥 − 𝑦 = 1
𝑥 + 2𝑦 = 9

                            

         

          التاليت الىظمت حلول  استيتج (2

       𝑥;𝑦 ∈ ℝ2
   ;             𝑆2 :   

5 𝑥 − 1 − 𝑦2 = 1

 𝑥 − 1 + 2𝑦2 = 9
            

              : 

 : 7تمرين 

  : أن بين بالخلف الإستدلال باستعمال (1

2 (أ   ∉  ℚ          

2     أن استيتج  (ب   +  3 ∉  ℚ         

  : أن بين بالترحع الإستدلال باستعمال (2  

𝑛∀       (أ   ∈ ℕ∗  ∶      1 + 2 + 3 + ⋯ + 𝑛 =  
𝑛(𝑛+1)

2
  

         

𝑛∀          (ب   ∈ ℕ∗  ∶ 12 + 22 + 32 + ⋯ + 𝑛2 =  
𝑛 𝑛+1 (2𝑛+1)

6
 

    

𝑎∀      (ج   > 0  ∀𝑛 ∈ ℕ ∶   (1 + 𝑎)𝑛 ≥ 1 + 𝑛𝑎        

      

𝑛∀    (د   ≥ 4 ∶    2𝑛  ≥ 𝑛2                 

  : أن بين  ℕ مً  𝑛  ليكً (أ (3  

         11𝑛+1 − 1 = 10 × 11 + 11𝑛 − 1                                    
            

11𝑛 العدد أن بالترحع بين (ب   −   𝑛  لكل 10   على  القسمت يقبل    1

    . ℕ مً

𝑛∀           أن بين (4  ∈ ℕ  ∃𝑘 ∈ ℕ :  10𝑛 − 1 = 9𝑘            

𝐴𝑛     العدد    ℕ مً  𝑛   لكل أن بين (5  = 4𝑛 + 6𝑛 −  يقبل1

 9 .  على القسمت


