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) منحناها في معلم متعامد ( C)وليكن  , ,ممنظم  )o i j
1-a- حدد D حيز تعريف الدالة f.   b- احسب آلا من النهايات:  lim ( )

x
f x

→+∞
lim    و   و   و  (

x
)f x)

→−∞0
lim (
x

f x
+→0

lim ( )
x

f x
−→

2-a  – تحقق من أن :  
2

1 1 27: ( ) ( ) ( )
2 2 27

x xx D f x
x x x x
+ +

∀ ∈ − =
+ +

  

b- مقارب مائل ل  استنتج أن المستقيم (C ) بجوار    ( )1
1:

2
xy +

Δ =+∞

( ) C –  مقارب مائل ل بين أن ( C ) 
بجوار

 
   

2 1
:

2 x
y

+
Δ = −

− ∞

3-a- لكل  بين أن x  من D.   
3

2 2

27'( )
2 2

x
7

x
x x

−
=

+
f

b-  تحقق من أنf و [ وتناقصية على آل من المجالين ] تزايدية على المجال .   ] ] [,0 [3,−∞ +∞0,3

0 0 )y5,2

c-  اعط جدول تغيرات الدالةf.   

4-a – حدد تقاطع (C)مع محور الأفاصيل .  

b- هي نقطة الانعطاف الوحيدة للمنحنى   و  حيث نقبل أ (C ) وأن f’(x) سالبة 

]على ال     و [ وموجبة على آل من المجالين ]
0 2,9y )ن  ,A x0x ≈ −≈

0مجال  ,0x]0, x−∞] 1iنأخذ  . ∞+,0] j= = cm أنشئC.   
  
  

( )  : المعرفة بما يلي  الدالة العددية للمتغير الحقيقي   لتكن   
   

  
√      

  : المعرفة آالتاليx للمتغير الحقيقي fنعتبر الدالة العددية 
2

2
3

2 1( ) . 1xf x x
x
−

= +  
)   في معلم متعامد f المنحنى الممثل للدالة وليكن  )ζ ممنظم( , , )o i j

)

  . فرديةf، وتحقق من أن f مجموعة تعريف الدالة D  حدد-1

lim  . وأول هندسيا النتيجتين المحصل عليهما  و  احسب -2 (
x

f x
0

0

lim ( )
x
x

→+∞
f x

→

   .f واستنتج تغيرات :  لدينا D من x بين أنه لكل -3
4 2

3'( ) .
. 1

f x
x x

=
+

) أنش-4 ).  ζ ئ 

[  . على المجال f قصور الدالة g ليكن -5 [0,+∞

[  . ينبغي تحديدهJ نحو مجال  تقابل من g بين أن -أ [0,+∞

g −1g −g(   1 هي الدالة العكسية للدالة  . (J قابلة للاشتقاق على  بين أن -ب

g−1(  .مثل للدالة  المنحنى الم) أنشئ -ج 'ζ
  
 

 

 
3∞+,0]  : بما يلي] المعرفة على fنعتبر الدالة العددية  2( ) 2 1f x x x= − + +  

)   تمثيلها المبياني في معلم متعامد وليكن  )ζ ممنظم( , , )o i j
lim ( )

x
f    احسب -أ-1 x

→+∞
)  نهائي للمنحنى  ادرس الفرع اللا-ب )ζ

   :  بين أن -أ-2
2 23

2 23

3 ( 1) 2
'( )

3 ( 1)

x x
f x

x

+ +
=

+
  , [ [( 0, )x∀ ∈    .f اعط جدول تغيرات الدالة -ب∞+

∞+,0]   يجب تحديده I نحو مجال ] تقابل من f بين أن -3

1بحيث α   ).دون حساب  (  بل حلا وحيدا  تقf(x) =0 بين أن المعادلة -أ-4 1
2

α≺ ≺α

(   .y =x  الذي معادلته ) والمستقيم  حدد نقطة -ب ) تقاطع  )Δ ζ

)ئ    .fالتقابل العكسي للدالة   منحنى الدالة  أنش-ج )ζ ثم ( )'1− ζf
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]    المعرفة على fنعتبر الدالة العددية  :  ب ∞+,0]
2
3( ) 6 4f x x x= −

  .أول هندسيا النتيجة  .  احسب -1
0

0

( )lim
x
x

f x
x→

)   .f منحنى حدد الفرع اللانهائي ل -2 )ζ
[   .f ثم حدد جدول تغيرات   من x لكل f’(x) احسب -3 [0,+∞

ζ(  . مع محور الأفاصيل) حدد نقطتي تقاطع  -أ-4

) حدد معادلة-ب ζ(    في النقطة ذات الأفصول )مماس (    Δ27
8

( ) )ئ   في معلم متعامد ممنظ   أنش-ج )Δو ζ م( , , )o i j
   ).cm 1: وحدة القياس ( 
5- g قصور f على المجال    [ [1,I = +∞

)  اح.  نحو مجال يتم تحديده I تقابل من gبين أن  ) ( .1(سب  ' 0g −

   
IR  : بما يلي المعرفة على x الدالة العددية للمتغير الحقيقي fلتكن 

                  2 2( ) ( 1 )f x x x= + −  
)ممنظم ζ(   في معلم متعامد f هو منحنى الدالة ) , , )o i j

lim ( )
x

f    احسب النهاية -أ-1 x
→−∞

lim ( ) 0
x

f x
→+∞

=    :  بين أن -ب

 IR   : منx بين أن لكل -أ-2
2

2 ( )'( )
1

f xf x −
=

x+
f.   IR ثم ضع جدول تغيرات الدالة  من x لكل  أثبت أن -ب '( ) 0f x ≠

)    جوار )  ثم استنتج الفرع اللانهائي ل  بين أن -3 )lim
n

f x)ζ
x→−∞

= −∞−∞

)  .0 في النقطة ذات الأفصول  مماس المنحنى (T) اآتب معادلة ديكارتية للمستقيم -أ-4 )ζ
2cm (   )ζالوحدة  ( ) والمنحنى (T) أنشئ المستقيم -ب
IR  . يتم تحديدهJ نحو مجال  تقابل من f بين أن -أ-5

( ) ( )1 ' 1f −      احسب-ب
   .J من x لكل f’(x) احسب -ج
  

7

IR*  : بما يلي المعرفة على x للمتغير الحقيقي fنعتبر الدالة العددية 

] [ ] [

[ [

2( ) ( ,0 0,1 )

1( ) ( 1,
2

f x x x
x

xf x x
x

⎧ = − + ∈ −∞ ∪⎪⎪
⎨ +⎪ = ∈ +∞
⎪⎩

0    متصلة في النقطة f بين أن الدالة -1   1x =

0  . على اليسار  قابلة للاشتقاق عند النقطة f بين أن الدالة -أ-2 1x =

0   لاحظ أن (  على اليمين  قابلة للاشتقاق عند النقطة f بين أن الدالة -ب 1x =2(1 2 ( 1)x x x+ − = −

 بين أن - أ-3
   

] [ ] [ '( ) 0f x ≺ ( ,0x∀ ∈ −∞ ∪ 0,1 )

)'1   بين أن -ب )
4
xf x

x
−

=] [( 1, )x∀ ∈ +∞

( )

  .f اعط جدول تغيرات الدالة -ج

)ممنظم    في معلم متعامد f المنحنى الممثل للدالة ζن  ليك-4 , , )o i j

ζ(  .) ادرس الفروع اللانهائية للمنحنى -أ

(  )3 نقطة انعطاف وحيدة أفصولها )نقبل أن للمنحنى  (  أنشئ المنحن-ب )ى  )ζ ζ
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IR  : بما يلي المعرفة على fنعتبر الدالة العددية 

  

3

3

( ) 1 2 1 ; 1
1( ) ; 1
3

f x x x x
xf x x
x

⎧ = − + − ≤
⎪
⎨ −

= ≥⎪
+⎩

  
) منحناها في معلم متعامد (C )وليكن  ,ممنظم    , )o i j

) lim   :  وبين أن  احسب -1 ( )
x

f x
→−∞

lim (
x

f x
→+∞

= −∞

  . ثم اعط تأويلا هندسيا للنتيجتين المحصل عليهما1 على اليمين وعلى اليسار في fلية اشتقاق  ادرس قاب-2

∞+,1]   ] تزايدية قطعا على المجال f بين أن الدالة - أ-3

)'    من x لكل بين أن  )
1 (1 1

xf x
)x x

−
=

− + −
]    .fدالة  اعط جدول تغيرات ال-ج∞−1,]

   ( C) ادرس الفرعين اللانهائيين للمنحنى -أ-4

 f(-3)=0لاحظ أن   ( ( C ) ارسم المنحنى -ب
∞+,1]   ] على المجال f قصور الدالة g لتكن -5

∞+,1]  . ينبغي تحديدهI نحو مجال ] تقابل من g بين أن -أ

( )1g x− دد    .I من المجال x لكل  ح-ب

1g  على المجال هي دالة أصلية للدالة  بين أن -ج −

3 2 23

2
3 ( 1)

x
x x x

→
− − +

 I. 

 

 

[  : بما يلي المعرفة على المجال fنعتبر الدالة العددية  [0,+∞1( )f x x x
x

= − +  

)ممنظم    منحناها في معلم متعامد ( C )وليكن  , , )o i j

( ) li   lim  و  احسب -أ-1
x

f x
0

0

m ( )
x
x

→+∞
f x

→
   ( C)رعين اللانهائيين للمنحنى  حدد الف-ب

2 1'( ) ( 1)
2 )

x x x:  بين أن -2 x
x x

⎛ ⎞+ +] [0,+∞   f لكل x من = −⎜ ⎟⎜ ⎟
⎝ ⎠

   .f اعط جدول تغيرات الدالة -ب

)   . ذي المعادلة  والمستقيم (C) ادرس الوضع النسبي للمنحنى -أ-3 )Δy=x

(5  )  (C ) ارسم المنحنى -ب
2

(4)f 1   و = 7( )
4 4

f =

∞+,1]   ] على المجال f قصور الدالة g لتكن -4

g 1g    وحدد مجموعة الدالة  تقبل دالةعكسية g بين أن -أ 1− −

)م   . ، المنحنى الممثل للدالة  ارسم في نفس المعل-ب , , )o i j1g −

) نعتبر المتتالية العددية -5 na  :  المعرفة بما يلي ( n IN∈
0

1

2
( )n n

a
a f a+

=⎧
⎨ =⎩

(   ):  بين ان -أ 1na  n IN∀ ∈

n n INa ∈
( )n n INa ∈

) بين أن المتتالية -ب   . تناقصية(
  . متقاربة ثم حدد نهايتها استنتج أن المتتالية -ج

  
 

ب

-أ
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  : بما يليIR الدالة العددية المعرفة على fلتكن 

( ) 2 1 ; 1

( ) 2 ; 1

f x x x x

f x x x x x

⎧ = − − ≥⎪
⎨

= + −⎪⎩ ≺
  

)(م   .م.منحناها في م) (Cوليكن  , ,o i j

) lim     و  احسب -1 (
x

f xlim ( )
x →+∞

f x
→−∞

  .1 في f ادرس اتصال -أ-2
  .اعط تأويلا هندسيا للنتيجتين المحصل عليهما، ثم 1وعلى اليسار في  على اليمين f ادرس قابلية اشتقاق -ب

}    من x لكل f’(x) احسب -أ-3 }1IR    .f اعط جدول تغيرات -ب−

   .( C) حدد الفرعين اللانهائيين للمنحنى -أ-4
  . مع محور الأفاصيل ( C) حدد تقاطع المنحنى -ب
   ( C) ارسم المنحنى -ج

(2)2∞+,2]  والتي تحقق ] على المجال f الدالة الأصلية للدالة g لتكن -5
3

g =

   x بدلالة g(x) اآتب -أ
   .g اعط جدول تغيرات الدالة -ب
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