
 

 ن)12(  ا�
	ر�ن ا�ول
   ن)2( ا��زء ا�ول  

[:��ن أن -1 [0, ,    ln 0x x x∀ ∈ +∞ − > . 
�ر ا
دا
� ا
	دد��  -2	�g  ل���
[ا
�	ر�� ��� ا )ب :∞+,0] ) (1 ( ln )²)g x x x x= + −  
[��ن أن :   - أ [0, ,    '( ) (2 1 ln )² (2 )x g x x x x x∀ ∈ +∞ = − − + − 

� أن :   - ب�1ا� 1
,1 ,  ( ) ( )

2 2
x g x g ∀ ∈ >  

. 

  ن)6( ا��زء ا����� 

�ر ا
دا
� ا
	دد��  	�f ��� ر��	�
��� ���:          ℝا
1

( ) tan( ln )  ,  0
2

(0) 0

( ) ² 2     ,                  0x

f x Arc x x x

f

f x e x x x

π

−

 = − − >
 =

 = − <


  

�دد   -1lim ( )
x

f x
→+∞

limو   ( )
x

f x
→−∞

 ن)1(   .

2-  �
��ل ا
دا ن)1( .  ��0 ا
	دد fادرس ا
3-  �
�ل ���%� . ��0  ��� ا
���نfادرس #����� ا"!�ق ا
دا��
��� ا�
 و اول ھ�د��� ا

[��ن أن :   - ا  -4 [ 1
0, , '( )

( )

x
x f x

g x

−∀ ∈ +∞ =. 

���1	��ل ا
�ؤال (ب) �ن ا
�زء ا'ول ��ن ان :    -ب  4
,1 , '( )

2 5
x f x ∀ ∈ ≤  

 

�دد  – ج'( )f x  ل-
x  ن�] [,0−∞ .  

)'ادرس ا"�رة   –د  )f x لكلx ∗∈ℝ  �0رات  . f  ���ℝ 3م ا�ط �دول 

��limن ان :  -5 ( ) 2
x

f x x
→−∞

+ =  . ����
 و ا�ط 7و�6 ھ�د��� 
%ذه ا

)ا�"�ء  -6 )fC �
��� ا
دا��f. د ���ظم��	 �� �	�م �
  ن)4( ا��زء ا����ث 

�ر ا
دا
� ا
	دد��	� h ل���
1 ا
�	ر�� ��� ا
,1

2
 
  

) ب :   ) ( )h x f x x= −  

1 ��ن أن:  - أ  -1 1 2 ( ln )²
,1 , '( )

2 ( )

x x x x
x h x

g x

− − − ∀ ∈ =  
 

� أن :  –ب �1 ا�
,1 , '( ) 0

2
x h x ∀ ∈ <  

  

2-  �
� أن ا
�	�د�) ا� )f x x=دا��!�ل �6 و α  ل���
��1 ا
,1

2
 
  

 ) .1
tan( ) 0,69

0,5 ln 2
Arc

+
≃( 


�� ا
	دد��   -3��
�ر ا	�( )n nu    : ر�� ب	�
0u      ا a=   ث��{ }1
,1

2
a α ∈ −  

    

1و  

1
tan( )

ln( )n
n n

u Arc
u u+ =

−

-ل   n  ن�ℕ  .  

��1ن أن :   - أ
, ,1

2nn u  ∀ ∈ ∈   
ℕ 

  ا�مع التربوي �لال عواد
  سلا  –بطانة 

  : 3 فرض محروس رقم
  2016-12-22بتاريخ:         

  �لوم ر.ضيةالثانية المس)توى: 
  ا5ٔس)تاذ: م. اد1ر 



 

��1ن أن :      - ب

4
,   

5n nn u uα α+∀ ∈ − ≤ −ℕ 


��   - ت��
�دد �%��� ا( )n nu . 
  

  ) ن5(  : ا�
	ر�ن ا�����

��; ط��	� :�ر ��	دم           �
-ل �دد n  �
�ر ا
دا	�ng ر��	�
[��� ا [0,+∞  : ��� ���( ) ln
2n

n
g x x n x= − +  

�دد �%���  –أ  -1ng  ل���
[��د ��دي ا [0,+∞ . 
[��� ا
���ل  ngادرس ر��� –ب  [0,+∞.  


-ل  ��ن أن - أ  -2n  ن�∗
ℕ  �
)ا
�	�د ) 0ng x !�ل �6 و��دا  =na  �� ل���
[ا [0,+∞. 

*��ن أن : –ب  2:1 nn a e∀ ∈ ≤ <ℕ  

��ن أن :  –ج 
2

,       ln( ) 2 -n nn a a
n

∗∀ ∈ =ℕ  

)��1ر �ن  - أ  -3 )n ng a+  �
 .  naو  �nد=

�� ا
	دد��  –ب ��
� أن ا�)ا� )n n

a ∗∈ℕ
زا�د�� #ط	� .   


�� ا
	دد��  – - أ  -4��
)��ن أن ا )n n
a ∗∈ℕ

!�ر�� .� 
�دد  –ب lim ln( )n

n
a

→+∞
3limم   n

n
a

→+∞
 .  

 
  ن)3( : ا����ث 
	ر�نا�

     �

�دا �����دد ا
دوال ا'f ل���

�� :  ���I ا�
��=ت ا
  �� ا

1-   
3

1 1
( )

ln
f x

x x x
= +       ،] [I 1,= +∞ 

2-   ( ) cosf x x x=           ،I = ℝ 

3-   3²
( ) 2 1

² 2 1

x
f x x x

x x
= + −

− +
    ،] [I 1,= +∞  

 
  ن)2(  : ����ا� ا�
	ر�ن

1zعدد عقدي بحيث  zليكن  -1 1. بين أن :  = 1z + 1او  ≤ ² 1z+ ≥  

1aعددين عقديين بحيث  b و aليكن   -2 b= aو = b≠  وz عدد عقدي 

Reبين أن :   1
z abz a b

a b

 + − + = − − 
   


