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  :1ٍ ـــانرًري

انًعرفح تًا يهي  fَعرثر اندانح انعدديح   
22

1
3






x

ax
xf عدد حميمي    حيث. 

 . عُد  fثى احسة َٓايح     f يجًٕعح ذعريف اندانح   Dحدد  (1

 . Dيرصهح عهى  f تيٍ أٌ   (2

 ؟  2ذمثم ذًديدا تالإذصال في   fْم اندانح  (3

  :2ٍ ـــانرًري

 .عددا طثيعيا غير يُعدو   nنيكٍ  

     : انًعرفح تًا يهي  f   َعرثر اندانح انعدديح

 
 

 























2;
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2;
2

3

2
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nxb
xf
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x

ax
xf
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  Rيٍ    a  ٔ bحيث    

 .  Rيرصهح عهى    f تحيث ذكٌٕ   a  ٔ bحدد 

  :3ٍ ـــانرًري

:انًعرفح تًا يهي      f َعرثر اندانح انعدديح       2
xExxExf  

عُد   fحدد َٓاياخ  (1     ٔ   . 

  . Rيرصهح عهى     f تيٍ أٌ (2

  :4ٍ ـــانرًري

عهى ٔيرصهح دانح عدديح يعرفح    f نركٍ  ba,   تحيث    babaf ;;  . 

:  تيٍ أٌ      ccfbac  :; 
  :5ٍ ـــانرًري

: تحيث    Rيرصهريٍ عهى  دانريٍ   f   ٔg نركٍ      1: xfRx 

 َفررض أٌ انًعادنح  xxg  : تحيث     ٔحهيٍ حميمييٍ     0. 

تيٍ اٌ انًعادنح      xxgxf   ذمثم حلا عهى الألم فيR  . 

  :6ٍ ـــانرًري

: تحيث    Rدانح يرصهح عهى   fنركٍ      xxfRx  :. 

 « :  تيٍ أٌ  (1    xxfRx : «      ٔأ »        xxfRx :   «  

تيٍ أٌ انًعادنح   (2   xxff    لا ذمثم حلا فيR   . 

 

  :7ٍ ـــانرًري

يرصهريٍ عهى     f   ٔgَعرثر دانريٍ   ba;   ث يتح  :      xgxfbax :; 

:  تحيث   أثثد ٔجٕد عدد حميمي         xgxfbax :; 
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  :8ٍ ـــانرًري

: حيث    Rدانح عدديح يرصهح عهى   fنركٍ     xxfRx  :. 

تيٍ اٌ انًعادنح   xxff   لا ذمثم حلا فيR  . 

  :9ٍ ـــانرًري

دانح عدديح يرصهح عهى يجال     fنركٍ  ba;     تحيث   bfaf   . 

تيٍ أٌ انًعادنح    






 


2

ab
xfxf   ذمثم  عهى الألم حلا في انًجال ba;. 

  :11ٍ ـــانرًري

دانح عدديح نًرغير حميمي  يعرفح ٔيرصهح عهى   f نركٍ  
R  :حيث    

 
1lim 

x

xf

x 
    ٔ  0xf   نكمx   ٍي 

R 

َفررض أٌ (1  xxf  نكم xٍي.  ,0 ٌتيٍ أ  00 f ثى اسرُرج ٔجٕد عددٍي ,0 حيث :   f 

تيٍ أٌ   (2   


xxf
x
lim     ثى اسرُرج ٔجٕد عدد   ٍيR   حيث   f. 

: اسرُرج أٌ  (3     
fR : 

  :11ٍ ـــانرًري

 .عددا صحيحا طثيعيا غير يُعدو   R    ٔ n دانح عدديح يعرفح عهى    f نركٍ  

: َفررض أٌ  (1   xf
n

xfRx 









1
:. 

:  تيٍ أٌ .أ     xf
n

k
xfRxNk 








 *. 

اسرُرج أٌ  .ب   01 ff  . 

: َفررض أٌ  (2   01 ff    ٌأ ٔ f    يرصهح عهى R  .ٌتيٍ أ     







 f

n
fR

1
:    . 

  :12ٍ ـــانرًري

دانح عدديح يعرفح عهى    f نركٍ .عدديٍ حميمييٍ   a   ٔ b نيكٍ   ba,  تحيث : 

 .    babaf ;;  

 .    yxyfxf      نكم x   ٔ y   ٍي ba,. 

يرصهح عهى   fتيٍ أٌ  (1 ba, . 

انًعرفح عهى   g َعرثر اندانح انعدديح  (2 ba,   تًا يهي :    xxfxg   . 

ذُالصيح لطعا عهى    gتيٍ أٌ . أ ba,  . 

يٍ   اسرُرج ٔجٕد عُصر ٔحيد  . ب ba,   حيث  f  . 

  :13ٍ ـــانرًري

1x يرصهح عهى يجال  دانح  fنركٍ     ٔ2x ٔ ....ٔ nx  ٍي ba;. 

   :تيٍ أٌ            
nxfxfxf

n
cfbac  ..

1
;, 21
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  :14ٍ ـــانرًري

 :احسة يايهي  

   






 

5

26
tanarctan               ،







 

3

23
tanarctan                                       ، 3arctan   

             
3

3
arctan                  ، 13arctantan                          ،


















4

38
arctantancos 

  :15ٍ ـــانرًري

تيٍ أٌ  (1  
2

1
arctan2

3

4
arctan  

حدد ليًح انعدد  (2


























8

1
arctan

5

1
arctan

2

1
arctan 

  :16ٍ ـــانرًري

 . 1abعدديٍ حميمييٍ حيث   a   ٔ b نيكٍ 

:  تيٍ أٌ  (1   
2

arctanarctan
2





  ba. 

: تيٍ اٌ  (2   
ab

ba
ba






1
arctanarctanarctan

 

احسة انُٓايح ( 3






 










 41
arctanlim

x

x
x

x
 

  :17ٍ ـــانرًري

 .عددا حميميا يٕجثا   bعددا حميميا ٔ   aنيكٍ  

aaتيٍ أٌ  (1 arctanarctan  

تيٍ اٌ  (2     baba arctanarctanarctan  

  :18ٍ ـــانرًري

R     : يٍ   xتيٍ اٌ نكم    
²1

tansin
x

x
xArc


    ٔ 

²1

1
tancos

x
xArc


 

  :19ٍ ـــانرًري

: ٌ أتيٍ . عددا حميميا يٕجثا لطعا  xنيكٍ ( 1 
1

1
arctanarctan1arctan

2 


xx
xx

 

احسة ( 2


 

n

k
n kk1 1²

1
arctanlim

 

  :21ٍ ـــانرًري

: انًعرفح تًا يهي   f َعرثر اندانح انعدديح   f x Arc x
Arc x

 tan
tan

1
 

 .ٔذحمك أَٓا دانح فرديح  f حدد حيس ذعريف اندانح  (1

 .عُد يحداخ حيس ذعريفٓا  f احسة َٓاياخ اندانح  (2

 عهى انًجال f لصٕر اندانح   g نيكٍ (3 I  0,   . 

يرى ذحديدِ ثى احسة    J يجال َحٕ I ذماتم يٍ انًجال  g تيٍ أٌ اندانح      g x
1  نكم x  ٍيJ   . 
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  :21ٍ ـــانرًري

: انًعرفح تًا يهي   fَعرثر اندانح انعدديح     xxxf



4

tan  َٔضع












 







4
arctan. 

تيٍ أٌ  (1
6

0


 . 

عهى انًجال  f اعط جدٔل ذغيراخ  (2






 


2
;

2
 . تدلانح   

xxxxتيٍ أٌ         (3
















 


4
tan:

4
;0    . 

  :22ٍ ـــانرًري

: تًا يهي   Rانًعرفح عهى   uَعرثر اندانح انعدديح  (1   2
1 xxxxu . 

2أثثد أٌ  .أ 
10 xx    نكمx   ٍيR    احسة َٓايح ثىu   ٍعُد كم ي     ٔ    

 .   Rذسايديح لطعا عهى   uتيٍ أٌ .ب

:  تًا يهي   Rانًعرفح عهى   fَعرثر اندانح انعدديح  (2    xuxf arctan 

يرى ذحديدِ ثى حدد   Jَحٕ يجال  Rذماتم يٍ   fتيٍ أٌ     xf 1  تدلانحx   نكمx   ٍي J   . 

تيٍ أٌ   (3 
8

3
1


f 

تيٍ أٌ انًعادنح   (4 
2

x
xf


   ذمثم حلا ٔحيدا في انًجال 1;0  .                         

  :23ٍ ـــانرًري

انًعرفح عهى انًجال  fَعرثر اندانح انعدديح 







 


2
;

2
: تًا يهي       xxxf tan32tan

2  

عهى    fاعط جدٔل ذغيراخ  (1







 


2
;

2
  . 

ذماتم يٍ   fتيٍ اٌ  (2







 

3
ثى حدد يرى ذحديدِ  Jَحٕ يجال   0; xf

1  تدلانحx   نكمx   ٍي J   . 

: َضع  (3 32arctan    ٔ 33arctan  . 

ذحمك أٌ        ثى تيٍ أٌ  انًعادنح  xxf   ذمثم حلا ٔحيدا في انًجال ;  . 

  :24ٍ ـــانرًري

: انًعرفح تًا يهي   fَعرثر اندانح انعدديح  
x

x
xf

2

2

cos1

sin


 

عهى    fاعط جدٔل ذغيراخ  (1







 

2
;

2

  . 

ذماتم يٍ انًجال   fتيٍ اٌ  (2







 
0;

2

حدد ثى يرى ذحديدِ     Jَحٕ يجال    xf
1  تدلانحx   نكمx   ٍي J   . 

تيٍ أٌ انًعادنح   .أ (4  xxf 1    ذمثم حلا ٔحيدا  في انًجال 1;0  .   

تيٍ أٌ  .ب  
 





12
arctan. 
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  :25ٍ ـــانرًري

حيث    fاعط جدٔل ذغيراخ اندانح  (1  132
23  xxxf  . 

انًعرفح عهى    gَعرثر اندانح  (2







 

2
: تًا يهي   0;  xxxxg 3tansin2   . 

لاتهح نلإشرماق عهى   gتيٍ أٌ .أ







 

2
ٔأٌ 0; 

 
x

xf
xgx

2

'

cos

cos
:

2
;0 















 
. 

xxxx: تيٍ أٌ .ب 3tansin2:
2

;0 














 
 

اسرُرج أٌ  .ج 



















2

2
*

1

12

3

1arctan
0:

x

x

x

x
Rx  

  :26ٍ ـــانرًري

: انًعرفح تًا يهي  f  َعرثر اندانح انعدديح   xxxf  2
1arctan . 

:  تيٍ أٌ    (1   
2

0:


  xfRx 

:  تيٍ أٌ  .  عددا حميميا  xنيكٍ  (2    xfxxf tan2tan1
2      ٌثى  اسرُرج أ 











 xfx 2

2
tan. 

اسرُرج أٌ    (3    xxfRx arctan
2

1

4
: 




 
  :27ٍ ـــانرًري

: انًعرفح تًا يهي   fَعرثر اندانح انعدديح    
x

xxf
sin

1
sin  

عهى    fاعط جدٔل ذغيراخ  (1 ;0  . 

ذماتم يٍ انًجال   fتيٍ اٌ  (2











;

2
يرى ذحديدِ  ثى حدد   Jَحٕ يجال   









2

51
f . 

xxتيٍ أٌ  (3 sin   نكمx   ٍي  ;0 . 

تيٍ أٌ انًعادنح (أ (4  xxf 2    ذمثم حلا ٔحيدا   في انًجال







 

2
;0   . 

أثثد أٌ (ب   

 22

2

11

1
arctan






                              

  :28ٍ ـــانرًري

: انًعرفح تًا يهي   fَعرثر اندانح انعدديح   3
3

3 1

x
xxf  

 .  fاعط جدٔل ذغيراخ اندانح  (1

ذماتم يٍ   fتيٍ أٌ  (2 ;1  َحٕ يجالJ   ِيرى ذحديد. 

حدد  (3 xf
1  تدلانحx   نكمx   ٍي J   . 

تيٍ أٌ انًعادنح   (4  3
xxf    ذمثم حلا ٔحيدا في انًجال 3 2;1  . 
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  :29ٍ ـــانرًري

 : احسة انُٓاياخ انرانيح 

1

1
lim

4

3 2

1 



 x

x

x
      ،   4 23 2

11lim 


xx
x

    ،
6

34

11

1
lim
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x
    ،  
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3712
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lim
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      ،

x
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x
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lim




      ، 4 43 3

11lim 


xx
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1

1
lim

3 233 3

1 



 x

xxx
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x
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x

3 2

0

1
lim


   1

1

1
arctan2

lim
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 x

x
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x

x

x

4
1arctan

lim
0




       x

xx

x

4 43 3

0

31
lim
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1
2

2

3
3

1

1

1

11
lim






x

xx

x
  ،  

3

1
arctan3lim

3 


 x
x

x
     ،

 
 

lim
tan

1

2

1

Arc x x

sin x



    11

11
lim

6

43





 xx

xx

x
 

 
lim

tan 


1

1
2

1

2

2
x Arc

x

    ،lim
1 3

3 3 1

1

x x

x

  


        ،    lim

x
x x mx


  3 23

1
     212112

11242
lim

2

5 



 xx

xx

x

 

  :31ٍ ـــانرًري

 : كلا يٍ انًعادلاخ انرانيح    Rحم في 

              20
3

2:
41 

x

x
xxE               ،             4

2 233: xxxE  

  33
23

3

3 .3
13

3

3
: x

xx

x
E 


            ،            6 233

4 6488: xxxE  

  :31ٍ ـــانرًري

:  انًعرفح تًا يهي    fَعرثر اندانح انعدديح   f x Arc
x












tan

1

23
   

يرصهح عهى   fتيٍ أٌ اندانح  (1 2, . 

ذُالصيح عهى    fتيٍ أٌ اندانح   (2 2,  .  

ذماتم يٍ     fاسرُرج أٌ اندانح  (3 2,    َحٕ يجالJ   ِيُثغي ذحديد. 

fادرش اذصال  اندانح   (4
1    عهى حيس ذعريفٓا. 

fضع جدٔل ذغيراخ اندانح   (5
1  . 

f:  احسة  (6
 









1

4


ثى     f x

1    نكمx     ٍيJ 

  :32ٍ ـــانرًري

يرصهح عهى   fَعرثر دانح عدديح  1;0  ٔ   10 ff . 

 . 2nعددا طثيعيا حيث   nنيكٍ 

اندانح انعدديح انًعرفح عهى nf نركٍ









n

1
: تًا يهي   0;1   xf

n
xfxfn 










1
. 

احسة 










 n

k
f

n

k

n

1

0

: تيٍ أٌ .        









n
xfxfx

1
;1,0 000 
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  :33ٍ ـــانرًري

        : انًعرفح تًا يهي   f     َعرثر اندانح انعدديح
 

   
f x x x x

f x Arc x x

    

 









1 1 1

1 1

2

2

        ,  

       ,  tan 
 

 . f حدد حيس ذعريف اندانح   (1

: احسة  (2 lim


f x   ,      lim


f x 

  .عهى انيسار  1في  f ادرش اذصال اندانح  (3

 ذسايديح عهى  f تيٍ أٌ اندانح  (4 ,0   . 

عهى انًجال    f  لصٕر اندانح  h  نيكٍ  (5 ,0    

 ذماتم يٍ  h  أثثد أٌ .              ,0 َحٕ يجالJ  ِيُثغي ذحديد 

عثر عٍ  .              h x
1    تدلانح x x نكم    Jيٍ انًجال  

  :34ٍ ـــانرًري

 :انًعرفح تًا يهي  fَعرثر اندانح  

  

 














00

0,
11

arctan
2

f

x
x

x
xf 

 .  fادرش زٔجيح   (1

 . Rعهى  f دٌٔ اسرعًال اندانح انًشرمح حدد رذاتح  (2

 .  J  َحٕ يجال  Rذماتم يٍ   fتيٍ اٌ  (3

fحدد   (4 1  ٌثى اسرُرج ا :   x R f x
Arc x

,
tan

2
 

  :35ٍ ـــانرًري

دانح عدديح يرصهح ٔيٕجثح عهى   fنركٍ 
R  تحيث :

 
1lim 

 x

xf

x
. 

تيٍ أٌ انًعادنح    xxf   ذمثم حلا عهى الألم في
R  . 

 

  :36ٍ ـــانرًري

دانح عدديح يرصهح ٔذسايديح لطعا عهى يجال   fنركٍ  baI ,   حيث :  0af. 

عُصرا يٍ   نيكٍ     1;0. 

تيٍ اٌ  (1       xfyfIyIx  :!. 

Iانًعرف يٍ  َعرثر انرطثيك  (2 : تًا يهي   Iَحٕ     yx     حيث   xfyf . 

: تيٍ أٌ .أ     xxIx  : 

10َفررض أٌ  .ب   . ٌتيٍ أ    axxxIx  :. 

 .   Iدانح يرصهح عهى   تيٍ أٌ  (3
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  :37ٍ ـــانرًري

دانريٍ  عدديٍ يعرفريٍ يٍ   f   ٔgنركٍ  1;0   َٕح 1;0 ٔيرصهريٍ عهى 1;0. 

: َفررض أٌ       xfgxgfx   : تيٍ اٌ .  0;1:       gf;1,0. 

  :38ٍ ـــانرًري

:انًعرفح تًا يهي   fَعرثر اندانح انعدديح  
33

22
1

ax

xa

ax
xf





  تحيثa   عدد حميمي. 

  fيجًٕعح ذعريف اندانح  Dحدد  (1

 . Dيرصهح عهى  fتيٍ أٌ  (2

 ؟ 2ذًديدا تالإذصال في   fتحيث ذمثم  aحدد  (3

  :39ٍ ـــانرًري

: تحيث   f َعرثر اندانح انعدديح  
x

x
xf

21
. 

 .ثى اعط جدٔل ذغيراذٓا   fحدد يجًٕعح ذعريف اندانح  (1

 .يرى ذحديدِ   Jَحٕ يجال  Dذماتم يٍ   fتيٍ اٌ  (2

تيٍ أٌ  (3     xxxxfJx   21
1: 

  :41ٍ ـــانرًري

يعرفح عهى   fَعرثر دانح عدديح  1;0  حيث   100 ff   . 

يرصهح عهى   gَفررض أَّ ذٕجد دانح عدديح  1;0    تحيثgf    ذسايديح عهى 1;0  . 

يٍ   0xأثثد ٔجٕد عُصر  1;0    حيث  00 xf. 

  :41ٍ ـــانرًري

دانح يرصهح عهى انمطعح   fنركٍ   1;0. 

تيٍ أٌ     
1

11
:1;0




cc
cfc 

 :24ٍ ـــانرًري

تًا يهي   Rَعرثر اندانح انعدديح انًعرفح عهى    
²1

²1
arctan

x

x
xf




 

تيٍ أٌ  ( 1  














 
 tan²:

2
;0! xRx 

َضع ( 2 tan²x   حيث   ٍي






 

2
;0 . 

تيٍ أٌ ( 3  
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tanarctanxf. 

 .  fاسرُرج ذعثيرا يثسطا نهدانح ( 4
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 :34ٍ ـــانرًري

: َعرثر اندانح انعدديح انًعرفح تًا يهي  
x

x
xf

2

1²
arctan

2





 

تيٍ أٌ ( 1  xxf arctan2  نكمx   ٍي ;1    . 

ذماتم يٍ   fتيٍ أٌ ( 2 ;1  َحٕ يجالJ ِيرى ذحديد. 

حدد ( 3 xf
1  تدلانحx   نكمx   ٍي J   . 

 :44ٍ ـــانرًري

َعرثر اندانح انعدديح انًعرفح تًا يهي     111
3

3  xxf  . 

ذماتم يٍ   fتيٍ أٌ ( 1 1;  َحٕ يجالJ ِيرى ذحديد. 

حدد ( 2 xf
1  تدلانحx   نكمx   ٍي J   . 

 :45ٍ ـــانرًري

تيٍ أٌ   (1
43

1
arctan

2

1
arctan


 

عُصرا يٍ   xنيكٍ  (2














 ZkkR /
48

 

 .   xtanتدلانح  x4tanاكرة   

: اسرُرج أٌ  (3
239

1
arctan

5

1
arctan4
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