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م   م  

  م ات

  2 ر ض وس

 وورة ا2016/2017ا 
  ا  ا: ذ 

  ا  و ا دة او ا  إ م . 

   ر 10:  )1,5 م ( 

   
n n

u    ا ا: 

 
0

u و 1  
    2 n

n 1 n
n ,u u k ،    k 0,1.   

   أن  
n n

u  دا م رk .  

   ر 20:  )1,5م (  

  f   د دا  0,1 ق  و   0,1  : 

   f 1 و 0       x 0,1 , f x 0.   

    أم  ،  دا  رول   :   
 
 

    
f c 2

c 0,1 ,
cf c

.   

   ر 30:  ),52 م ( 

  f ا اا   : 

          x , f x Arctan x x 1 . 

 داf   أن - )1 
1f  .   

 2( - اا 1f ق  
0

x 1ا  ؟ .   

  ق  ا1f أن - )3   ,  و1  1, و أن :  

      
  

1

2
1

1
x ,1 1, ,1 f x 0

f x






             . 

   ر 40:  )04 م ( 

  -I 
 

  
 


x 0,

2
 و  

n n
u    ا ا: 

  
0

u cos x  و   

 
    

 


n 1 n n 1

x
n ,u u .cos

2
.   

   و n  م ،:
 

  
 

n n n

x
v u . sin

2
 .  

 ا أن - )1  
n n

v  ولا و دا أ .  

  2( -  
n

vx وn  أن إ  ، : 
 

n
n 1

n

sin 2.x
n ,u

x
2 . sin

2



  
 
 
 

.   

  3( - أن ا  
n n

uدا م ر  x.   



 

  -II ا م 
n n

a و 
n n

b   ا : 

 
  

 

 
  




0

n n
n 1

a 1

a b
n , a

2

 و   
 

0

n 1 n 1 n

1
b

cos x

n ,b a .b
 





    

.  

   أن ، - )1  n:  
n

a  و0
n

b 0.   

:  أن   -  أ- )2    
n n

n , a b .  

 اا ر   - ب   
n n

aو  
n n

b .   

: أن  -  أ- )3   
 n n n

1 1
n , 0 b a . 1

2 cos x

 
      

 
 

.   

أنا  - ب   
n n

aو  
n n

b ا م  ن ورl.   

  
 أم  - ج n: 

 

 
 
 

n n

n 2

x
u .cos

2
a

cos x
و 

 
 n

n 2

u
b

cos x
  إ l.   

   ر 50:  )04 م ( 

   n n
u


    ا ا:  

   n n

n
n ,u

2

  .  

  1( - أن ا  n n
u


ر .   

: أن  - )2    n 1 n n 1

1 1
n ,u u

2 2



 
    م إ  ، n n

u


.   

  
n

f ا ا ا0,     :  

    
n

k

n
k 1

x 0, , f x k .x


       ، n 1 .  

  3( -  دأن ا :   n n
E : f x 1او   

n
a 0,  .   

: أن  - )4          
n 1

n n 1 n 1
n 1 , f a 1 n 1 . a



 
     إ  ،   

  ا ر        n n 2
a


.  

  :  أن  - )5  

     
  

 

n 1 n

n 2

x n .x n 1 x 1
x 0,1 1, , f x

x 1

   
         


 

  6( - ا
2

a   م  إ  ،  : 
n

nn
lim a


 و 

n

nn
lim n . a


.   

  7( - أن ا  n n 2
a


ر  م أ  ، .  



 

   ر 60:  )6,5م (  

 -I اا مf  0ا,     :   

          

2 x
x 0, , f x

x 1
 . 

  1( - أن ا  f
C ار  ه  أ ر .  

  .  ا  ا ،  أول اf  ادرس  إق -  أ- )2  

 : أن  - ب     
 

2

1 x
x 0, , f x

x x 1


     


   .   ، fول ات

  3( - ا ار f
C  و    O,i , j

 
.   

 -II F  ق  د 0دا,    :   

   F 0 0 و     x 0, ,F x f x      .  

  دا اا و مG 0 ا,
2

 
 
 

   :   

      2x 0, ,G x F tan x
2

  
    

  
.   

, 0ق G  أن - )1  
2

 
 
 

  :  و أن 

     2x 0, ,G x 4. tan x
2

  
    

  
.   

  2( -  أن ا :   x 0, ,G x 4. tan x 4.x
2

  
     

  
.   

: أن  - )3       x 0, ,F x 4. x 4.Arctan x      .   

 -III  n n
S


    ا ا:   

  
n

n
k 0

1 k
n , S . f

n n




 
    

 
 . 

  1( - n    . أم  ، ات ااا  :  

     1 k k 1 k 1 k 1
k 0,1, ...,n 1 , .f F F .f

n n n n n n

        
            

       
.   

  2( -  أن:   n

1
n , 4 S 4

n
          ،أن إا  n n

S


  

   دا م ر       .  



 

  إ ر: 

   ر 10: 

  

 أم :    

2

n 1

x 0

1
x . sin

1n
x

nn ,lim 1 .
x








 
  

   
    

    .   

   ر 20: 

  f   داa ,b   ق  و a ,b  .  

    أم :     
   

b .f a a .f b
c a ,b , f c c .f c

b a


      

.   

   ر 30: 

  f  ق  داa ,b    : 

   
x a
lim f x


  و 

x b
lim f x


   

و        
2

x a ,b ,1 f x f x 0      .   

   أن : b a  .   

   ر 40: 

  f : a ,b      ق  داa ,b    : b a  .  

    أم :      
2

0 0 0
x a ,b , f x 1 f x     .   

   ر 50: 

  f   د 0,1دا   ق  0,1 و    : 

    f 0 f 1 0  و   0 0
x 0,1 , f x 1    .   

    أم  :   c 0,1 , f c 2    .   

   ر 60: 

   n n
u


    ا ا: 

     
n

k

n
k 0

n ,u sin 2 x


    ، x  .   

    أن : 
n

n

3
n , u

2

 
    

 
 

م إ  ،  n n
u


.   



 

   ر 70: 

   ا م ا n n
x


   ا :  

  
 

n  chiffres

n n

a aa ... aa ...a
n ,x

10

   
  



 ، a 1, 2, ...,9.   

   ر 80: 

   n n
u


    ا ا: 

 
0

u 0 و  2

n 1 n n
n ,u u 8.u 5


    .   

    أن ا  n n
x


 و n n

y


   ، ا د م ن ود:  

     n n
n ,x cos .u   و    n n

n ,y sin .u  .   

   ر 90: 

   n n
x


    ا ا: 

 
1

c
x

2
 و   2

n 1 n

1
n ,x c x

2



    ، c  .   

     دc ن ا   n n
x


 ر  م و أ.  

   ر 10: 

   n n
x


    ا ا: 

 
0

x 0 و  n 1 n n

1
n ,x x

2
   .   

  1( -   دأن ا:  2

n n

1
E ,x x 0

2
  او   n

y 0,   و أن:  

     n n
n 1 ,x y   .  

  2( - ادرس را  n n 2
x


  أم إ  ،م و أ ر.     

 


