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Probleme
- tl—x2<——<1—x2+x*
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2- Soit h la fonction définie par : h(x) = Arctan (x) — x + %x3
A- MontrerqueV x € IR : |h'(x)| < x*
B- En déduire que:V x € IR : |h(x) — h(0)| < |x|°

. Arct -
C- Montrer que :lim,._,, %(x)x =0

)] Soit g la fonction définie sur |—1; +oo[ par:

x x
969 = gz~ At (555)

1- Etudier les variations de g ( les limites, g'(x), tableau de

variations) .

2- Montrer que la fonction g(x)=0 admet une unique

solution non nulle a telle que: —1 < a < —%
3- En déduiréle signe de g(x) sur]—1; +oo].
lll)  Soit f la fonction définie pan;:

f&) =

Arctan (ﬁ) —X

" ; £ € |—=1;0[ U ]0; +oo]
£(0)=0, f(=1) =~ —1

1- Montrer que f est continue sur [—1; +oo|.

2- Calculer f'(x) pour toutx dans |—1; 0[ U ]0; +oo[ , puis déduire les
variations de f.( En utilisant la question 11)3) )

3- A- En utilisant la question 1)2)C), Montrer que :

. Arctan (%)—x L. ; .
lim,_p x—z" = —1 , puis interpréter graphiquement le

résultat.

B-Etudier la dérivabilité de f a droite de -1.
4- “Construire la courbe(Cf) dans un repere orthonormé (on donne

a=->; fla)y=2)

Exercice 1l :

On considére la fonction f définie par: f(x) = V3 +x+x
1) Déterminer Dy et calculer lim,_, o, f ().
1) A- Montrer que f est strictement croissante sur [0; +oo[ puis dresser
son tableau de variations.
B- En déduire que I'équation f(x) = 1 admet une unique solution 8 et
que< 1.
) A- Montrer que f est une bijection de [0; +oo[ vers un intervalle ] a
déterminer.
B- Montrer que f 1 est dérivable en 1 et que :(f " 1)'(1) = _3A=pF
2(3B2%-3p+2)




Contréle continue 2 Prof Salim Mchennec
Année 2016/2017 2eme Sc. Maths BIOF

EXERCICE 2:
On considére la fonction F définie sur [0; +oo[ , qui vérifie les conditions suivantes :
-F est deux fois dérivable et F"’<0 sur[0; +oo].
-lim, L+ F(x) = limy_ ;0 F(x) = 0.

1) On consideére la fonction G définie sur [O; g]

G(x) = F(tanx) ;x € [0;%[

par : -
6(3)=0 )
0.5 A. Montrer que G est continue a gauche de —.
1 B. Enappliquant le Th. De Rolle a la fonction G sur [O;%],montrer que:
31 € ]0; +oo[ :(F'(2).= 0.
0.25 2) Soit H la fonction définie sur [0; +oo[ par H(x)=F"(x)
A. Montrer que H est strictement décroissante sur [0; +oo[.
1 B. En déduire que H est une bijection sur [0; +o[ et que A est unique

0.25 C. Dresser le tableau de variations de.F.




