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 المتتالیة المعرفة بما یلي : 

 0 1a و  1; 10 21    n nn a a .  

  أولیان . 2aو 1aن العددی بین أن -أ -)1 0,5

: المعادلة 2حل في -ب 0,5  2 1: 1 E a x a y مبرزا مراحل الحل .  

بین بالترجع أن :  -أ -)2 0,5  1;3 10 7    n
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في نظمة العد العشري كما یلي :  naاستنتج أن كتابة -ب 0,5
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nn a واستنتج أنna كلل 11لا یقبل القسمة علىn.  

16 بین أن -)4 0,5 8na لكل 17یقبل القسمة علىn  مبرھنة فیرما( یمكنك تطبیق . (  
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بین أن -أ -)1 0,5 , , E فضاء متجھي جزئي من  2IM , ,  .  

الأسرةبین أن  -ب 0,5 ,I J فضاء المتجھي الحقیقيأساس لل , , E و استنتج dim E .  

: أن تحقق -أ -)2  0,5
2 2 2J I J    ثم استنتج أن المصفوفة ،J في تقبل مقلوباE . ینبغي تحدیده  

ھل الأسرة  -ب 0,25 1 2,J J  تكون أساسا للفضاء , ,E   . ؟ علل جوابك  

جزء مستقر من Eبین أن -ج 0,25  2IM , .  
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0,5  بین أنf  منتشاكل تقابلي ,  نحو , E ثم استنتج بنیة ، , E .  

بین أن -أ -)4 0,5 , , E جسم تبادلي ( ینبغي تحدید مقلوب كل مصفوفة ,M a b منE (  .  
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  )ن  03(  :لثالتمرین الثا

   نعتبر في : المعادلة 

      2: 3 2 1 0     i iE z e z e حیث ، 0,2  .  

المعادلة حل في -)1  1 E . ثم اكتب الحلین على الشكل الأسي ،  

المستوى العقدي  -)2    منسوب إلى معلم متعامد ممنظم و مباشر  , ,
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zفي حالة  zحدد - أ    0,25 i .  

في حالة  zحدد -ب    0,5 2 z .  

  . Mنطلاقا منا Mإنشاء من ، أعط طریقة ھندسیة تمكنموجودة  Mنفترض أن - ج    0,5

  معرفة ( بمعنى موجودة ) . M) لكي تكون النقطة Mلحق zشرطا كافیا و لازما ( یتعلق ب حدد -د    0,75
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 بین أن : -ب      0,5      0,1 1, ; 1 ln 0     x x x x  ضع جدول تغیرات، ثمf .  

ارسم المنحنى -)4 0,5 fC في معلم متعامد و ممنظم , ,
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:  بین أن -)5 0,25      
1

! 0, ; 1       n nn a f a
n

 .  

: تحقق أن -أ -)6  0,25 ;0 1    nn a .  

 بین أن المتتالیة -ب 0,5  n n
a . تزایدیة قطعا ، ثم استنتج أنھا متقاربة 

lim:أن  بین -ج 0,25 1


n
n

a . 

بین أن : -د 0,5 lim 1 2


 n
n

n a  : ثم استنتج أن ،  2

1
lim



n

n
n

a
e

 . 

  :الجزء الثالث

  لتكنF الدالة المعرفة على 0, : بما یلي  

  0 0F  و      
2

0, ;    
x

x
x F x f t dt . 

 بین أن : -أ -)1 0,5      
2 ln

0,1 1, ; ln
1

    



x x

x F x x x
x

 .  

 ، ثم احسب على الیمین في الصفرمتصلة  Fبین أن -ب 0,75
 

0
lim

x

F x

x
 . ھا الھندسيلعط تأویو أ 

 بین أن : -أ -)2 0,5        1, ;ln .ln 1 2ln .ln 1      x x x F x x x  .  

 النھایتین احسب -ب 0,75 lim
x
F x و 

 
lim
x

F x

x
 .أعط تأویلھما الھندسي ، ثم  

قابلة للاشتقاق على F أن بین -أ -)3 0,75 0, : و أن  

  1 1 F و      
 

2

3 1 ln
0,1 1, ;

1


   




x x
x F x

x
 .  

على Fضع جدول تغیرات -ب 0,25 0, . ( معللا جوابك ) 

ارسم المنحنى -)4 0,5 FC م ( نعطي : في معلم متعامد و ممنظ
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، نعتبر العدد الصحیح الطبیعي :  bو في نظمة العد ذات الأساس    
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2   العددبین أنa 5یقبل القسمة على . 

 انتھى الموضوع .


