
 

 

 

 

 
 
 

Déterminer l’ensemble de définition de la fonction 𝒇 
dans chacun des cas suivants : 

1) ( ) 5 2f x x x           7) 
sin

( )
2cos 1

x
f x

x



 

2) 

2 7
( )

2 3

x x
f x

x





                     8) ( ) 2cos 3f x x   

3) 
2

2
( )

5 6

x
f x

x x




 
           9) 

1
( )

1

x
f x

x





 

4) 
1 2

( )
1

x
f x

x

 



          10) 

2

5
( )

9

x
f x

x





 

5) 2

2
( )

1

x
f x

x x




 
             11) 

1 2
( )

2 1

x
f x

x


 


 

6) 
2

2 1
( ) ; 2

5 4

( ) ; 2
1

x
f x x

x x

x
f x x

x


    


  
 

12) 
9

( )
1

x
f x

x





 

 
 
 

On considère la function numérique 𝒇 définie par: 

𝒇(𝒙) =
√𝟐𝒙 + 𝟓 − 𝟑

𝒙 − 𝟐
 

1) Déterminer 𝑫𝒇 l’ensemble de definition de 𝒇. 

2) Etudier le signe de la function 𝒇 sur 𝑫𝒇. 

3) a-Montrer que la function 𝒇 est majorée par 
2

3
.Le  

     Nombre 
2

3
est-il la valeur maximale absolue de 𝒇? 

    b-En déduire que la function 𝒇 est bornée sur 𝑫𝒇. 
 
 
 

Soit 𝒇 la function définie sur  𝑰 = ]−𝟏; +∞[ par: 

𝒇(𝒙) =
𝒙

√𝒙 − 𝟏
 

1)a-Montrer que 𝒇 est minorée par 4 . 
b-le nombre 4 est-il la valeur minimale de 𝒇 ? justifier la 
réponse. 

2) Montrer que la fonction 𝒇 n’est pas majorée sur 𝑰. 
 
 
 
1) On considère la fonction numérique définie sur ℝ+ 

   Par : 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 + 𝟐𝒙√𝒙 + 𝒙 − 𝟒 
    a-Montrer que 𝒇 admet un minimum sur ℝ+. 
    b-Montrer que 𝒇 n’est pas majorée sur ℝ+. 
2) On considère la fonction 𝒈 définie par : 

𝒈(𝒙) =
𝒙 − 𝑬(𝒙)

𝒙
 

    a-Déterminer  𝑫𝒈 l’ensemble de definition de 𝒇. 

    b-Montrer que la fonction 𝒈 est bornée sur 𝑫𝒈. 

 
 
 

Les variations de la fonction 𝒇 sur l’intervalle [−𝟓; 𝟔] 
Sont données par le tableau suivant: 

−𝟓              − 𝟐                        𝟏                   𝟔   𝒙 
 

                       7                                          
3        

 
2                                          1 

 
𝒇(𝒙) 

 
1) Déterminer 𝒇([−𝟓; −𝟐]) et 𝒇([𝟏; 𝟕]) 
2) à partir de ce tableau ,déterminer tableau des 
variations de la fonction 𝒈 dans chacun des cas suivants : 
   a-𝒈(𝒙) = 𝟐𝒇(𝒙) + 𝟏             c- 𝒈(𝒙) = (𝒇(𝒙))𝟐 

   b- 𝒈(𝒙) = −𝟑𝒇(𝒙) + 𝟏        d- 𝒈(𝒙) = √𝒇(𝒙) 

 
 
 
Soit 𝒇 une fonction définie sur l’intervalle 𝑰 = [−𝟑; 𝟒] 
dont la courbe est : 
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1) Dresser le tableau de variations de 𝒇 sur l’intervalle 𝑰 . 
2) Déterminer les extremums de la fonction 𝒇 , puis le 
nombre de solutions de l’équation 𝒇(𝒙) = 𝟏 
3) Déterminer graphiquement : 𝒇([−𝟐; 𝟎]) et 
𝒇([−𝟑; −𝟐]) et 𝒇(]𝟎; 𝟐[) et 𝒇([−𝟑; 𝟒]) . 
 
 
 
 

Soient 𝒇 et 𝒈 deux fonctions définies par : 

𝒇(𝒙) = −𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 + 𝟏 𝒆𝒕  𝒈(𝒙) = √𝒙 − 𝟏 
Et soient (𝑪𝒇) 𝒆𝒕(𝑪𝒈) les courbes respectives des 

fonctions 𝒇 et 𝒈 dans un repère orthonormé (𝑶; 𝒊; 𝒋) 

1) Vérifier que (𝑪𝒇) 𝒆𝒕(𝑪𝒈) sont sécantes en un point 

𝑨(𝟐; 𝟏) . 

2) Représenter les courbes (𝑪𝒇) 𝒆𝒕(𝑪𝒈) sur le repère 

(𝑶; 𝒊; 𝒋) 
3) Résoudre graphiquement l’inéquation : 

𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 − 𝟏 + √𝒙 − 𝟏 < 𝟎 
4) Déterminer graphiquement  

𝒇([𝟎; 𝟏]) et  𝒇([𝟏; 𝟐]) 
5) On considère la fonction numérique 𝒉 définie par :  

𝒉(𝒙) = √𝟐𝒙 − 𝒙𝟐 
       a-Déterminer l’ensemble de définition de 𝒉 . 
       b-Vérifier que : 𝒉(𝒙) = 𝒈𝒐𝒇(𝒙) ; (∀𝒙𝝐𝑫𝒉) . 
       c-Étudier la monotonie de la fonction 𝒉 sur les    
intervalles [𝟎; 𝟏] et [𝟏; 𝟐] . 
 
 

 
Soient 𝒇 et 𝒈 deux fonctions définies par : 

𝒇(𝒙) = √𝒙 − 𝟏𝒆𝒕  𝒈(𝒙) =
𝟐𝒙

𝒙 − 𝟏
 

Et soient (𝑪𝒇) 𝒆𝒕(𝑪𝒈) les courbes respectives des 

fonctions 𝒇 et 𝒈 dans un repère orthonormé (𝑶; 𝒊; 𝒋). 
1)  Déterminer 𝑫𝒇 ;puis  Dresser le tableaux de variations 

de la  fonction 𝒇. 
2) Déterminer 𝑫𝒈 ;puis  Dresser le tableaux de variations 

de la  fonction 𝒈. 

3)a-Construire (𝑪𝒇) dans le repère (𝑶; 𝒊; 𝒋) 

    b-Déterminer graphiquement : 
𝒇([𝟏; 𝟐[) et  𝒇(]𝟐; +∞[) 

4) On considère la fonction numérique 𝒉 définie par: 
𝒉(𝒙) = 𝒈𝒐𝒇(𝒙) 

    a-Montrer que 𝑫𝒉 = [𝟏; 𝟐[ ∪ ]𝟐; +∞[. 
    b-Calculer 𝒉(𝒙) pour tout 𝒙 ∈ 𝑫𝒉. 
    c-Etudier les variations de la fonction 𝒉 sur chacun des 
intervalles [𝟏; 𝟐[ et ]𝟐; +∞[. 
d-Dresser le tableau de variations de 𝒉 puis en déduire 

une comparaison des nombres
2 2

2 1
et 

2 3

3 1
. 

 
 
 
On considère les fonctions 𝒇 et 𝒈 définies par: 

𝒇(𝒙) = √𝒙 + 𝟐     𝒆𝒕   𝒈(𝒙) =
𝟑𝒙

𝟐𝒙 − 𝟏
 

Et soient (𝑪𝒇) 𝒆𝒕(𝑪𝒈) les courbes respectives des 

fonctions 𝒇 et 𝒈 dans un repère orthonormé (𝑶; 𝒊; 𝒋). 
1) Déterminer 𝑫𝒇 et 𝑫𝒈. 

2) Montrer que 𝑨(−𝟏; 𝟏) et 𝑩(𝟐; 𝟐) sont des points aux 

courbes (𝑪𝒇) 𝒆𝒕(𝑪𝒈). 

3)Dresser les tableaux de variations des fonctions 𝒇 et 𝒈. 

4) Construire  les courbes (𝑪𝒇) 𝒆𝒕(𝑪𝒈) sur le repère 

(𝑶; 𝒊; 𝒋). 
5) Résoudre graphiquement les inéquations : 

√𝒙 + 𝟐 −
𝟑𝒙

𝟐𝒙 − 𝟏
< 𝟎  𝒆𝒕 

𝟑𝒙

𝟐𝒙 − 𝟏
√𝒙 + 𝟐 ≤ 𝟎 

6) On considère la fonction 𝒉 définie par : 

𝒉(𝒙) =
𝟑√𝒙 + 𝟐

𝟐√𝒙 + 𝟐 − 𝟏
 

    a-Vérifier que : 
7 7

2; ;
4 4

hD
   

        
   

et que 

pour tout 𝒙𝝐𝑫𝒉 : 𝒉(𝒙) = 𝒈𝒐𝒇(𝒙) . 
     b- Déterminer graphiquement : 

𝒇 ([−𝟐; −
𝟕

𝟒
[)  𝒆𝒕  𝒇 (]−

𝟕

𝟒
; +∞[) 

      c-Déterminer la monotonie de la fonction 𝒉 sur 

chacun des intervalles 
7

2;
4

 
  
 

et 
7

;
4

 
  
 

;puis 

dresser le tableau de variations de la fonction 𝒉. 
      d-Déterminer la valeur maximale de la fonction 𝒉 sur  

    l’intervalle 
7

2;
4

 
  
 

. 

       e-Montrer que pour tout 
7 3

; : ( )
4 2

x h x
 

   
 

 

 
       
Soit 𝒇 la fonction numérique définie par : 

𝒇(𝒙) = 𝒙 − 𝟐√𝒙 − 𝟐 + 𝟏 
1) Déterminer l’ensemble de définition de la fonction 𝒇. 
2) Montrer que la fonction 𝒇 est minorée par 2. 

3) Soit 𝒉 la fonction définie par : 𝒉(𝒙) = √𝒙 − 𝟐. 
   a-Dresser le tableau de variations de la fonction 𝒉 puis 
tracer la courbe (𝑪𝒉) dans un repère orthonormé. 
   b-Déterminer 𝒉([𝟐; 𝟑]) et 𝒉([𝟑; +∞[). 
4)a-Déterminer un polynôme du second degré 𝒈 tel que : 

(∀𝒙 ∈ 𝑫𝒇) 𝒇(𝒙) = 𝒈𝒐𝒉(𝒙). 

    b-En déduire les variations de la fonction 𝒇. 

    c-Dresser le tableau de variations de la fonction 
1

f
. 
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Soient 𝒇 et 𝒈 deux fonctions numériques définies par : 

𝒇(𝒙) =
𝟏

𝟑
𝒙𝟐 −

𝟐

𝟑
𝒙𝒆𝒕  𝒈(𝒙) = √𝒙 − 𝟐 

Et soient (𝑪𝒇) 𝒆𝒕(𝑪𝒈) les courbes respectives des 

fonctions 𝒇 et 𝒈 dans un repère orthonormé (𝑶; 𝒊; 𝒋). 

1) Montrer que les courbes (𝑪𝒇) 𝒆𝒕(𝑪𝒈) sont sécantes 

aux points 𝑨(𝟐; 𝟎) et 𝑩(𝟑; 𝟏). 
2) Dresser les tableaux de variations des fonctions 𝒇 et 𝒈. 

3) Construire  les courbes (𝑪𝒇) 𝒆𝒕(𝑪𝒈) sur le repère 

(𝑶; 𝒊; 𝒋). 
4) Déterminer graphiquement : 

𝒈([𝟐; 𝟑]) et 𝒈([𝟑; +∞[) 
5)Résoudre graphiquement sur l’intervalle [𝟐; +∞[  

      L’inéquation  21
2 2

3
x x x   . 

6) Soit 𝒉 la fonction définie par : 𝒉(𝒙) = 𝒇𝒐𝒈(𝒙). 
    a-Déterminer 𝑫𝒉 l’ensemble de définition de 𝒉. 
    b-Etudier les variations de la fonction 𝒉 sur chacun des 
intervalles [𝟐; 𝟑] et [𝟑; +∞[ ; puis dresser le tableau de 
variations de la fonction 𝒉. 
    c- Déterminer la valeur maximale absolue de la 
fonction 𝒉 sur  𝑫𝒉. 
 
 
 
Soient 𝒇 et 𝒈 deux fonctions définies par : 

𝒇(𝒙) =
𝟏

𝟐
𝒙𝟑 𝒆𝒕  𝒈(𝒙) =

𝒙 + 𝟐

𝒙 − 𝟏
 

Et soient (𝑪𝒇) 𝒆𝒕(𝑪𝒈) les courbes respectives des 

fonctions 𝒇 et 𝒈 dans un repère orthonormé (𝑶; 𝒊; 𝒋) 
1) Dresser le tableau de variations de 𝒇 et 𝒈 . 

2) a-Montrer que (𝑪𝒇) 𝒆𝒕(𝑪𝒈) sont sécantes en deux 

points 𝑰(𝟐 ; 𝟒) et 𝑱 (−𝟏; −
𝟏

𝟐
) . 

     b-Construire les courbes (𝑪𝒇) 𝒆𝒕(𝑪𝒈)  dans un repère 

orthonormé (𝑶; 𝒊; 𝒋) . 
 3)a-Résoudre graphiquement l’inéquation 𝒈(𝒙) ≥ 𝒇(𝒙)  
     b- Déterminer graphiquement 𝒇([𝟐; +∞[) . 
4)on considère la fonction 𝒉 définie sur l’intervalle 
[𝟐; +∞[ par: 

𝒉(𝒙) =
𝒙𝟑 + 𝟒

𝒙𝟑 − 𝟐
 

    a-Vérifier que (∀𝒙𝝐[𝟐; +∞[); 𝒉(𝒙) = (𝒈𝒐𝒇)(𝒙) . 
    b-Déterminer les variations de la fonction 𝒉 à partir 
des variations des fonctions 𝒇 et 𝒈 sur [𝟐; +∞[  
    c-En déduire que: 

∀𝒙𝝐[𝟐; +∞[ ; 
𝒙𝟑 + 𝟒

𝒙𝟑 − 𝟐
≤ 𝟐 

 

 
 
 
Soit 𝒇 la fonction définie par :  

𝒇(𝒙) =
𝒙 − 𝑬(𝒙)

𝒙 + 𝟏 − 𝑬(𝒙)
 

1)Montrer que : 𝑫𝒇 = ℝ. 

2)Montrer que la fonction  𝒇 est périodique de période 1. 
3) a-Montrer que pour tout 𝒙 ∈ [𝟎; 𝟏[ : 

𝒇(𝒙) =
𝒙

𝒙 + 𝟏
 

     b-Tracer la courbe (𝑪𝒇) sur l’intervalle [−𝟏; 𝟑[ 

 
 
 

Soit 𝒇 la fonction définie par :  

𝒇(𝒙) = 𝟏 + √𝒙 − 𝟒𝑬 (
𝒙

𝟒
) 

Et soit (𝑪𝒇)  la courbe respective de 𝒇 dans un repère 

orthonormé (𝑶; 𝒊; 𝒋). 
1) Montrer que : 𝑫𝒇 = ℝ. 

2) Montrer que le nombre 4 est une période de la 
fonction 𝒇. 
3) Montrer que : (∀𝒙 ∈ ℝ); 𝟏 ≤ 𝒇(𝒙) < 𝟑. 

4)a-Vérifier que pour tout 𝒙 ∈ [𝟎; 𝟒[ : 𝒇(𝒙) = 𝟏 + √𝒙. 

    b- Tracer la courbe (𝑪𝒇) sur l’intervalle [−𝟒; 𝟖[ 

 
 

 
Soit 𝒇 la fonction définie sur ℝ par :  

𝒇(𝒙) = (−𝟏)𝑬(𝒙) (𝒙 − 𝑬(𝒙) −
𝟏

𝟐
) +

𝟏

𝟐
 

Et soit (𝑪𝒇)  la courbe respective de 𝒇 dans un repère 

orthonormé (𝑶; 𝒊; 𝒋). 
1) Montrer que le nombre 2 est une période de la 
fonction 𝒇. 
2) Déterminer l’expression de 𝒇(𝒙) pour tout 𝒙 ∈ [𝟎; 𝟏[ 
    Puis pour tout 𝒙 ∈ [𝟏; 𝟐[. 

3)  Tracer la courbe (𝑪𝒇) sur l’intervalle [−𝟔; 𝟔[. 

 
 
 
Résoudre dans ℝ les équations et les inéquations 
suivantes : 

1) 𝑬(𝟑𝒙) = 𝒙 + 𝟏                   6) 
 1 5

1
2 2 2

E x
   

2)  𝑬(𝒙) + |𝒙 − 𝟏| = 𝒙 + 𝟑       7) 
3 2

1
5

x
E

 
 

 
 

3) 𝟐𝒙 − 𝑬(𝒙) ≤ 𝟐𝒙 + 𝟏              8) −𝟏 ≤ 𝑬(𝒙) < 𝟑 
4) 𝑬(𝒙) ≥ −𝟐                                 9)−𝟏 < 𝑬(𝟐𝒙) < 𝟏 
5) 𝟐𝑬(𝒙) + 𝟑 < 𝟎      
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EXERCICE 16 

 



 

 


