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O Exercice n°01 :( 04 pts )

<‘/x+1—%/x+1

= On considére la fonction: f:x—

Yx+1-x+1
1)- a)- Determiner D, .
1
Le b)- Calculer : li(m f(x) et lim f(x) .
7] X—> _1)+ X—>400
1,5 2)- la fonction f admet-elle un prolongement par continuité en x, =0 ?

O Exercice n°02 :( 05 pts )

= Soit f la fonction définie sur R par :
(VxeR),f(x)=x3 -3x-3.

1)~ Dresser le tableau de variation de f .
1,5
s 2)- Montrer que I'équation (E): f'(x) = 0Oadmet une solution unique « dans

R et que 2<a<3,

3/

3)- Montrer que : 05=a+l ,ou a =L4\/§ .
1 a 2
1 4)- Résoudre dans R , I'équation : (F): arctan(\/ tan’ x —3 tanx) = % .

O Exercice n°03 :( 07 pts )

= Soit f la fonction définie par :

24/x
f(x)= arctan[I&] .

1)- a)- Déterminer D, , puis calculer les limites de f aux bornes de D, .

1,5
o:s b)- La fonction f admet-elle un prolongement par continuité en x, =17
2)~- Montrer que : (‘v’x € [0,1[);f(x) = 2arctan((‘/;)
’ Et que : (‘v’xe]1,+oo[);f(x):2arctan((‘/;)—7r .
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0,75

1,25

3)- Soit g larestriction de f al'intervalle / = ]1,+oo[ .
a)- Montrer que g admet une fonction réciproque g~ définie sur un

Intervalle J quon déterminera .
b)- Calculer g (x) pour tout Xx€J .

4)- Soient a,, a, ... et a,des éléments de lintervalle |0,1[ ot n e N* —{1}.

v' Montrer que : (3!6]0,1[);&1‘0'[31’1[1 \/J_j:ngarctan(\/a).

O Exercice n°04 :( 04 pts )

0,75

1,75

1,5

= Soit f la fonction définie sur I = }—a,%} par :

f(x):_Lx) L ou ae}O,g[.

sin(x +a
1)- Calculer lim f (x) .

x—)(—a)+
2)- Montrer que f admet une bijection réciproque 7' définie sur un intervalle
J qu'on déterminera .

3y- Calculer ' (x) pour tout X € J

® Exercices Bonus :

O Exercice n°01 :

= Soit f une fonction continue sur R .

v Montrer que : (Vn € N*), lim f(fo)z 0

x—>too X

O Exercice n°02 :

= Soit f une fonction continue sur [0,1] , tel que :

(Vxe[O,l]);f(gj-i-f()H—lj 3/ (x) .

v Montrer que : (‘v’xe [O,l]);f(x) =0.
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O Exercice n®03:
= Soit ( f,) _, la suite définie par -
fo=0, fi=1let (‘v’neN),fm2 =f +f.-
2 n . , .
» v’ Montrer que : (VneN);(f..,) = f, % fo., =(-1)", puis en déduire
. 1 1 1
Que : (Vn eN );arctan — |=arctan| —— |+arctan| —— |.
f‘Zn 2n+1 2n+2
Fin du sujet
Bon courage et bonne Chance
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