
 

 

 ثاىوية موشى بً ىصير
 ىيابة الخنيصات

 تجريبـي
 حول دالة اللوغاريته اليبيري

 بلالوريا علوو رياضية 2
 ذ : عبدالله بً لختير

   10تمريً رقه:  

nللل -(1   : ىضع ،n
1 1 1 1u ...
n n 1 n 2 2n

    
 

 . 

 بين أٌ : -أ         x 1;1 ;ln 1 x x ln 1 x        . 

 إشتيتج أٌ : -ب      n
1 2n 1 ;ln 2 u ln 2
n n 1

    
         

   
 . 

أحصب ىَاية المتتالية -ج    n nu 
 . 

nللل -(2   : ىضع ،
 

n
1 1 1 1v ...

1 3 2 5 3 7 n 2n 1
    

    
 . 

  : ٌبين أ   n n 1
1n ;v 2 2u

n 1


    


، ثه إشتيتج ىَاية المتتالية  n nv 
 . 

   20تمريً رقه: 

  ًلتلfالدالة المعرفة على  : بما يلي 

  0 0f و 1 1f  و      
1

0;1 1; ;
ln


   

x
x f x

x
 . 

أدرط الفرع اللاىَائي للنيحيى -(1  fCبجوار . 
 على الينين في الصفر . fأدرط إتصال و قابلية إظتقاق -(2 
0متصلة في fبين أٌ -أ -(3  1x . 

 على الدالة :بتطبيق مبرٍية التسايدات الميتَية  -ب        
21

: ln 1 1
2

    t t t t  

أثبت أىُ :              
   

2
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 
    



x c
x c x

x c
 . 

0قابلة للإظتقاق على اليصار في fإشتيتج أٌ - ج  1x و حدد ' 1gf . 

بين أٌ : - د   
   

 
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1
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f f
f x f x

x
x
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 f، ثه إشتيتج أٌ 

0قابلة للإظتقاق على الينين في         1x و حدد ' 1df . 
0قابلة للإظتقاق في fٍل - ه  1x . ؟ أول اليتيجة ٍيدشيا 

ين أٌ :ب -أ -(4       
 

'
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1
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

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xx f x
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 . 

بين أٌ :  -ب       
1

0;1 1; ;ln


   
x

x x
x

 . f، ثه ضع جدول تػيرات 

أرشه الميحيى -(5  fC في معله متعامد و مميظه ; ;O i j . 



 

 

   30تمريً رقه: 

 -I 1)- ًليلx 0  ،: بتطبيق مبرٍية رول على الدالة 

 
 

  2
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ln 1 x x: t t ln 1 t t
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 أثبت أىُ :   
 

 2
ln 1 x x 1c 0;x ;

x 2 1 c
  

  


، ثه إشتيتج اليَاية :   
2x 0

ln 1 x xlim
x

  . 

 أحصب بيفض الطريقة اليَاية : -(2  
2x 0

ln 1 x xlim
x

  . 

 -II يلًلn  وnf الدالة المعرفة علىn
1I ;

n
 

 
  

 بما يلي : 

  nf 0 n و    
 

n
ln 1 nx1x ;0 0; ;f x

n x
  

       
  . 

 حصب اليَايتين :أ -(1  n1x
n

lim f x


 
 
 

و  nx
lim f x


 . ، ثه اعط تأويلَنا الهيدشي 

 . nIمتصلة على المجال nfبين أٌ -أ -(2 
قابلة للإظتقاق في الصفر و أحصب nfبين أٌ -ب    '

nf 0 . 

 : بين أٌ -أ -(3    
 

 
' n

n 2
1 g xx ;0 0; ;f x

n x 1 nx
  

        
 ٍي الدالة  ng، حيث 

بما يلي :  nIالمعرفة  على              ng x nx 1 nx ln 1 nx    . 
 ، ثه إشتيتج أٌ : nIعلى ngضع جدول تػيرات الدلة -ب   

    n
1x ;0 0; ;g x 0

n
  

       
. 

، ثه أرشه الميحيى nfضع جدول تػيرات الدلة -ج    2fC في معله متعامد و مميظه O;i, j 
0x) مبرزا المناط في اليقطة ذات الأفصول  0 . ) 
أٌ :بين  -أ -(4      n n n nn 1 ! I ;f 1        : ٌو أn 0  . 

 بين أٌ : -ب     
1 1 1x 1; ;1 lnx x
x 2 x

 
       

 
 . 

مً  nإشتيتج أىُ للل -ج    1  : لدييا ، 
    nln n 2ln n   : ٌو أ    nln n ln 2nln n   . 

أحصب ىَايتي كل مً -د    
 n n 1  

و 
   

n

n 1ln n


 

 
 
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 . 

 -III ًليل n 1  وnF الدالة المعرفة على : بما يلي 
         n n nx ;F x G nx G x   يث، حnG دالة أصلية للدالةnf على . 
 و أٌ : قابلةللإظتقاق على nFبين أٌ الدالة -(1 

  ' 2
nF 0 n n   و   

   2
'

n
ln 1 n x ln 1 nx

x ;F x
x


  

   . 



 

 

 . على nFإشتيتج ميحى تػير الدالة -(2 

بين أٌ : -أ -(3             n n nx 0; ; n 1 xf nx F x n 1 xf x       . 

أحصب اليَايتين :  -ب    nx
lim F x


و   n
x

F xlim
x

 . ، ثه اعط تأويلَنا الهيدشي

أرشه الميحيى -(4  2FC في معله متعامد و مميظه O;i, j . 

   40تمريً رقه:  

  ًليلn ًم وnfالدالة المعرفة على  : بما يلي 

    
1

; ln 
   

x

n

e
x f x n x

x
 . 

أحصب اليَايتين :  -(1  
0

lim


n
x

f x  و lim


n
x

f x . 

 . على nfضع جدول تػيرات الدالة -(2 

بين أٌ المعادلة : -(3    : 0 nf x تقبل حلا وحيداn في  : 1بحيث n . 

بين أٌ : -(4     11 ; 0   nn f  : ٌثه إشتيتج أ ،  1;    nn . 

بين أٌ : -(5   
1

0;1 ; 1


   
xe

x e
x

تيتج أٌ : ، ثه إش    
1

;ln  
  n

e
n

n
 . 

lim أحصب كل ىَاية مما يلي : -(6 


n
n

و  lim 


n

n
n

 . 

   ًإضافـيتمري: 

   : ُبين أى       n
n n nn !c 0;1 ;ln c 1 c 1 0        . 

  أدرط تقارب المتتالية n nc 
 و أحصب ىَايتَا . 

 إىتَى الموضوع . 

 
 


