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3 (   ا�ول ا������  #�( 
 
  1 ( ����n � دا� ����� ����� . 

�nا آ�ن ذ ��� أ�� إ -أ       ��ن د � �� :[ ]2 1 8n ≡ 

�ن  ���n أ�� إذا آ�ن -ب       �]: زو"��  ]2 0 8n ]  أو  ≡ ]2 4 8n ≡ 

  2 ( ��&�aو b  وc �� ادا�أ��� '���� '�� . د�' 
2:  ��� أن -أ       2 2a b c+ + (�� ���� ��( آ�(*  (��) � )  ���. دأي ��,
]:  ��� أن -ب        ]2( ) 6 8ab bc ca+ + ≡   

2:  أن 1ح/  (          2 2 2( ) 2 2 2a b c a b c ab bc ca+ + = + + + + +(  
)2ن أ ا5&4&3 -ج        )ab bc ca+ � آ�(*   +��) �,�� . 

ab ��� أن -د       bc ca+ +   �� آ�(��) (�*. 
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   Cح�a د ح��D4) ��E <D�� م. 
)2*: ن أ ��� -أ) 1     ( , ) ) : a b aba b IR M M M∀ ∈ × = 

�ف (�  ϕ ����  -ب         Aا� H��I&ا�*IR  >��E  C���  ( ) aa Mϕ = . 

)* ;7�آϕ �) <9��D; 6ن أ���            , )IR ×  >��( , )E × . 
         � '���Bـ ا5&4&3 ا���4' ا� ( , )E × . 

)2* : ن ��� أ - أ) 2   ( , ) ) : a b b

a

a b IR N N N∀ ∈ × = 

KL� G-ب         E F= )��� أن . ∪ , )G  .ز(�ة  ×
) ه6  -ج       , )G  ز(�ة ;��د��' ؟  ×
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  1 (�Pا '�>AB) 8��د�' ا�D��'  �ادح6 A2 ا� 1 0z z+ + =  

izح�z Q�ي 6��D ��د �   2) e θ=  . K)   π θ π− ≤   و  ≥
2
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πθ   و ≠
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2 (� أن ;�HD -أ      1 (1 )z z z z z+ + = + + 
��ر و �A�ة, اح-ب      ) :'z �1��  'θ.   
KL� 'z -ج      x iy= +  Cح�x  وy��  ن��&�Dدان ح . 

���2 أن         2 2(1 2 )x y x+ = −   
�آST و�;A&4> إ  z' ات ا�H�9 ذM ا5&4&3 أن ا�ID4' -د    ) ����; U&� ل>�Wأ��5 ر8 ه

 .و(D�ر��� 
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I          -  ��&�f ��' �89د ا��ا�' ا��Aا� '�  *IR  <9� �A� : ( )
xe

f x
x

−

=  . 

��?4��Y� ( Y�f���ت ا��ا�' : ح,أ       1); '�>AB) ات��. 
�ات اأد) 2     �Z; ا�' �رس�f . 
     3 ( ����( )C AA84�4 ا�Aا�' [6 ا��9� f  U^4A) �)�&) U9) <� . 

)�' �Y�`84�4A9��* درس ا�?�وع اأ -أ          )C.  
)رU5 ا�84�4A أ -ب         )C.  

II          -  ��&�  ( )nu ��A' ا��د� :� �A <9 �' ا�A&&���' ا�
             0 1u 2   و  =

1( ) : ( ) nu
n n n nn IN u u f u u e −

+∀ ∈ = =  

)��� أن ) ا     ) : 1xx IR e x∀ ∈ ≥ +.   

)2 ا5&4&3 أن      2) 0) : ( )
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) ��� أن -ب        )nu  �Y&��Y� د�ر�' وح�D&) '���&&). 
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)ح�د �Y��' ا�A&&���' ) ب      )nv .   
III          - ��' �89 ا�BA�ل ا�F A�د�' �ا�' ا��&�� ا�[ [0,+∞  89� �A�: 
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:  أن   ;�HD (�  -أ) 1   
2

2
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( 0) : ( ) 2 ln(2)

x

x
x f t dt∀ > =∫ 

) : ��� أن )  II 1ال Ab�ل �&�B' ا�, ��5&-ب        0) : 1 0tt t e −∀ > − ≤ − ≤ 
)2: ن أ ���  -أ) 2    0) : 3 ( ) 2 ln(2) 0x x F x∀ > − ≤ − ≤. 

�> ا�ID4' �9(&@9' وF �c&4&3 أن 5 ا- ب        ��Aق �89 ا���D&e*� '0. 
):    ��� أن -أ) 3    1) : ( ) tt f t e −∀ ≥ ≤ 

lim   ا5&4&3  -ب        ( )
x

F x
→+∞

 .   

[�ق ��F  e*� '9��cD& 89�ا�'ان أ� � �-أ) 4    )'ح,:أو ∞+,0] )F x . 

�ات ا��ا�';Zول � أ�ط "- ب       �F .  
�(� (F  U^4A �9�ا�' [�AA6 ارU5 ا�84�4A ا-ج        &) U9) 8�. 
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   5 ( ��&�G 'ا��ا�  '��A89ا��   ] [0,+∞ 89� �A�  :
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( ) ln( )
x t
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G x e t dt−= ∫ 

)4ن أ  ���-أ        0) : ( ) ( ) ln(4 ) ln( )x xx G x F x e x e x− −∀ > = − + 
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