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(F{33dIdz 4l (5 points)
Déterminer les nombres réels a, b et ¢ sachant que :

(L—ii6) i@
colllde ¢ s by g AmEall dlaey) s

On considere des nombres x, y et z deux a deux distincts tels que :
1 1 1
xyz >0 et x+§_y+E_Z+E
(1) a. Montrerque x —y = % et écrire les deux autres égalités analogues.

b. Montrer que (xyz)? = 1 puis déduire la valeur de xyz

1 1 1
(2) a. Montrer que x — = = — — -
x xy y

En déduire que (x — 1) (x +1+ %) =0
b. On suppose que x = —2. Calculer les valeurs de y et z.

& _2_Cet abc =810 abc =810 5 £=2=-¢
2 3 5 2 3 5
[F{33d1@32 (5 points) (L—ii5) 28w

: :~.. . .o .o w-],. Z}yj x\J‘J_Ci ; . .
1 1 1
xto=yt+to=z+2 5 xyz >0

y
Ol el iyl il x —y = 222 Gign T Q@)
yz =~ 7
xyz A miiial A (xyz)? =1 o) o
x_xy yuu_fu.
(x—l)(x+1+%)=0u7c—m" ‘
Z syl x = =2 gayid

[(3{T3@1d5E) (5 points) Ay, désigne I’aire d’un triangle XYZ

(1) RST un triangle et U un point du segment [ST] tel que SU = k.ST 4
(avec 0 < k < 1). Montrer que : Agsy = k . Agsr M

(2) Dans la figure ci-contre :

P est le milieu de [AN], BN = ZBC et BM == BA

2 P

XYZ &licdalidl 3 p Ayy, (—ii5) B8EuS)
SU = k. ST ¢usy [ST] dakaill (e 4k J 5 «ulia RST (1)
CARSUzk'Uq'RST U‘U—j‘" (0<k<1 H)
:@bd&ﬂ\g@)
BM =2 BA s BN =>BC 5« [AN] dxkill causiio (2 P

1
Montrer que Apgy = ;2 Alasc

1 T
Appy = 1 ‘/lABC ol O

(F{T3@ld34) (5 points)
Montrer que parmi 11 entiers naturels quelconques on peut en trouver
deux, a et b, tels que a — b soit divisible par 10.
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Pour les quatre exercices, toute autre méthode correcte est naturellement considérée comme valable.
[EXERGICEME VNS

Onpose:5=§=5=k,doncabc=2><3><5xk3 =810, dONC k3 = 27 coooeeoeeoeeeeeeeeeeeeeeeres (2 pts)
Donc k = 3 et de §=§=30ntire:a=6,b=9etc=15 .......................................................... (3 pts)

Nln

EEIAES (5 points)

Qa Dex+——y+ on tire : x — y————doncx y = _Z(l) .................................................. (1pt)
De méme (permutatlon circulaire) y — z = ; (i) et z—x= x;yy (L) (0,5 pt)
b. On multiplie (i), (ii) et (iii) membre & membre et on simplifie (car x, y et z deux a deux distincts).
(xylz)z = 1donc (xyz)? = 1 parsuite xyz = 1 Car x¥z > 0 .cocooeeeevirieeeeeeeee s (1 pt)
i, _1 ——— N
@aoOna: x L=z—; avecz o et donc x — — T Ty (0,5 pt)
ce 1 _1(1_ — —
*Ona:x x—y(x 1)don —Odonc(x Dx+1)+-= (x 1)=0
Ainsi: (x— 1) (x + 1+ ) S (1 pt)
b.Pourx =—-2ona x— 1+ 0donc x+1+§=0donc—1+§=0donCy= T (0,5 pt)
xyz=1s"crit—2x1xz=1doncz = —% ........................................................................................ (0,5 pt)
(243191938 (5 points) R A
M
h P
S u T B N C
O Ay =5SU % =k (ST g) = k.Agsr (Dans la figure on a pris SU = % LY ) T (2 pts)
@ On a successivement :
3 . 1 .. 2
CAABN = ZCAABC (l) c/qBAp == ECABAN (") CAPBM = ECAPBA (l”) ................... (1,5 pt)

En multipliant membre & membre les égalités (i), (ii) et (iii) : Apgy = = X5 X = Aagc = 7 Aagc..r(L5 PY)

(34331834 (5 points)

Le chiffre des unités d’un entier naturel quelconque est soit 0 soit 1 soit 2 soit 3 soit 4 soit 5 soit 6

S0it 7 50it 8 S0it 9 (10 POSSIDIIITES)....c.viiieieieeecc e (2 pts)
Avec 10 possibilités (10 tiroirs), et 11 entiers naturels, il existe (au moins) deux de ces entiers, a et b

qui ont le méme chiffre des unités. Ainsi, a — b sera divisible par 10 .........ccccccoeveiieiie i, (3 pts)



