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O Exercice n°01 :( 1,5 pts )

2(2-vk) 3(1-d)

1. Déterminer Dy , puis montrer que { admeten x,, = 1 un prolongement

v" On considére la fonction : £ : x

par continuité ¢~ que I'on déterminera .

O Exercice n°02 :( 03 pts)

v" Soit { la fonction définie sur I = {O, g{ par :

f(v) = o (m1-x7)

q 2. Calculer limv f(x) , puis montrer que £ est continue sur I.

-

3. Montrer que f admet une fonction réciproque ! définie sur un intervalle
J que I'on déterminera .
4. Expliciter {*(x/) pourtout x e J .

O Exercice n°03 :( 09 pts)

1

v On considere la fonction £ définie sur I = |-o0,1] par :

_—1+41-x

f(0)=_71 etf(v)=—— —w=0.

L 5. Montrer que f est continue sur I .
15 6. Montrer que { admet une fonction réciproque ! définie sur un intervalle
J que l'on déterminera .
L 7. Expliciter £ (x/) pourtout x € J .
3
8. pourtout x € I onpose: (%)= (Zf(x/) + 1)
= Montrer que v admet une fonction réciproque hv* définie sur un intervalle
# que 'on déterminera et expliciter ™" (%) pour tout * € H .
g . 1 : .
1 9. Montrer que I'équation (E) . f(x) = 2% - I admet une unique solution
dans l'intervalle ]0,1| .
v Soit G la fonction définie sur K = [%’%} par :
—TT —TT T
G| |=0et|Vre |—,|,G(x)=f(tarvr).
2 24
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128 10. Montrer que G est continue sur K .
1 11. Montrer que G admet une bijection réciproque G définie sur un intervalle
L que l'on déterminera .
075 12.Expliciter G* (%) pourtout x e L .

O Exercice n°04 :( 6,5 pts )

v" On considére la fonction { définie sur R par :
f(x)=2x°-11x%+20x - 14 .
1 13, Dresser le tableau de variation complet de f .
1 26 14. Montrer que I'équation (E) : £ (x) = O admet une solution unique av
dans R etque%<a/<3 .
05 15. En déduire le signe de f sur R .
v’ On considére la fonction g~ définie sur R — {2} par :
2
2
w)=x"—-3x+ )
g (v) 2
Las 16. Dresser le tableau de variation complet de ¢ .
;0(/2 ~4a +9
1 17. Montrer que : 24 (0(/) = w2 ’ puis en déduire que ’4 (0(/) >0
1 18. Montrer que I'équation (E) : £ (x) = 0 admet une solution unique b-
dans R etque -1<b- <0 .
0,5 19. En déduire le signe de g sur R — {2} .

® KExercices Bonus :

O Exercice n°01 :

2V\/
v Pourtout w e N ,onpose: S, = Zi :
ik
1 20. Montrer que : (Vi eN),S, > % , puis en déduire la limite de (S, ) . .

O Exercice n°02 :

: 1 1
21. Montrer que la fonction: £ : x —~ admet en
2 m/(l—w'/\/x/) Vl/(l—”'\/x/)

%, = 1 un prolongement par continuité (ou MV 2 2 et W 2 2 et WV # W ),
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O Exercice n°03:

Dans lintervalle |0, 1] .

O Exercice n°04 :

J

v’ Soit { une fonction continue sur [0, 1]tels que :

f(0)=Ff(1)=0 et (Vx/e[o
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v’ Soit { une fonction continue sur [0, 1] tels que: £(0) =0 et f(1)=1.
On suppose de plus que est dérivable a droite de x,, = O eta gauche de ¥, =1
Etque: f; (0)=1,(1)=0.

22. Montrer que l'équation : (£): f(x) = x admet au moins une solution

ILOD”C(X/+1%) 2 F(x).

2
Dans l'intervalle [0,1] .
Fin du sujet
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23. Montrer que I'équation : (E): {(x) = 0 admet au moins sept racines
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