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Exercice 1 : Soient m, n et p des entiers naturels
non nuls tels que m + n + p = 2017.
Résoudre l’équation x+my+nz + pt = 2018 d’in-
connues les entiers naturels non nuls x, y, z et t.
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Exercice 2 :

1. Soient a, b, u et v de R?+.

Montrer que
a2

u
+

b2

v
≥ (a + b)2

u + v
.

Quand est-ce-qu’on a l’égalité ?

2. Pour tout x, y et z de R?+, prouver que :

x2 + y2

z
+

y2 + z2

x
+

z2 + x2

y
≥ 2(x + y + z).
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u + v
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.
x2 + y2

z
+

y2 + z2

x
+

z2 + x2

y
≥ 2(x + y + z)

Exercice 3 : Soient ABC un triangle, O le
centre de son cercle circonscrit (C) et D le point
diamétralement opposé à A. La droite tangente à
(C) au point D coupe la droite (BC) en un point
P . On considère le cas où la droite (OP ) coupe les
segments [AB] et [AC] respectivement aux points
N et M . Montrer que : OM = ON .
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TWqnl� A§rW� Tl�Aqm�� TWqn�� D ¤ (C) TWy�m��

D TWqn�� ¨� (C) r¶�dl� xAmm�� �yqtsm�� . A

T�A��� rbt`� . P TWq� ¨� (BC) �yqtsm�� �Wq§

¤ [AB] �yt`Wq�� (OP ) �yqtsm�� Ahy� �Wq§ ¨t��

:  � �y� . M ¤ N �ytWqn�� ¨� ¨��wt�� Yl� [AC]
. OM = ON

Exercice 4 : Nous écrivons les nombres entiers na-
turels consécutifs, commençant par 1, dans toutes
les cases d’un tableau rectangulaire de la manière
suivante : chaque case contient un seul nombre,
dans chaque ligne les nombres sont écrits dans
l’ordre croissant de gauche à droite. Les nombres
100 et 193 sont écrits sur la même colonne, mais le
nombre 100 est écrit dans une case de la ligne du
milieu et le nombre 193 est écrit dans une case de
la dernière ligne. Combien de nombres sont écrits
dans ce tableau ?
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