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Réalisé par Mr :  ABDELLAH BELKHATIR  / Lycée : Charif al-idrissi  /  Benslimane . 

o  ر 20: 

  fا اا    : 

     
1

0, , ln    x f x x
x

 .  

  1(-   ا ا: 
0

lim
x
f xو  

0
lim

x
f x،   ا و أ .  

  2(- أن ا  fC ار و ه  ها     .  

 ا ق f أن -)3   0,و  , 0  أن و:   

      2

1
, 
  

x
x f x

x
  .  fول ات ، 

:  أن  -)4      3

2
, 
  

x
x f x

x
ا  ادرس  ،  fCد ل وأ   

         ام م. 

 : أن اا  - أ-)5   : u x f x x  ا ا  0, و , 0.  

ا ا ا  -ب  fC    د يا : y x.  

 أن - أ-)6   fC را  Ox  ة أو م و أن 2, 1    .  

ار ا -      ب   fC و     , ,
 

O i j.   

  7(- gار ا fلا   , 0 I.   

  داg  أن -أ 
1g  .   

:و أن    ق  ا1g أن -ب          
    

1

2

1
0

ln ln 

  
  

g.   

ار ا -ج        1g
Cا   , ,

 
O i j ) ن ا  م ا fC. (   

  8(-  
n n

u   ا ا :  

  0 u e  و   1,    n nn u f u.  

: أن  -أ   , 1   nn u.  

ادرس ر ا -     ب   
n n

u )  الا م ب) 5ا -  ( ر أم ا  ،.  

ا م -     ج   
n n

u ا  . 
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Réalisé par Mr :  ABDELLAH BELKHATIR  / Lycée : Charif al-idrissi  /  Benslimane . 

o  ر 01: 

  fااا     : 

 
 

 

.ln , 0

0 0

   




f x x x x x

f
 .  

  1(- أن fا  ا   .   

  2(-    م  ا:  lim
x

f xو 
 

lim
x

f x

x
و  lim




x
f x x ا  ،أن   

         ا fCار   ه  ها    .  

  .  ا ،  أول ا   اfادرس  اق - أ-)3  

: أن  -ب           
 

,   
g x

x f x
x

   ، :   1 ln  g x x x.   

   .   ، fول ات ا إر وg ادرس ات -ج        

  4(-   دا:    : E f x xرةد إ  ،    f x x  0,1و  1,.  

  5(- ا ار fC    و  , ,
 

O i j.   

   . 1f   داf  أن - أ-)6  

ار ا -ب        1f
Cا   , ,

 
O i j ) نا  م  fC. (   

  7(-  
n n

u   ا ا :  

  0 u e  و   1,    n nn u f u.  

: أن  -أ   , 1   nn u.  

ادرس ر ا -     ب   
n n

u ، ر أم ا  .  

ا م -     ج   
n n

u ا  . 

  8(-  
n n

v   ا ا :  

  0

1
v
e

و     1,    n nn v f v.  

: أن  -أ   ,0 1    nn v.  

ادرس ر ا -     ب   
n n

v  ر أم ا  ،.  

ا م -     ج   
n n

v ا  . 
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Réalisé par Mr :  ABDELLAH BELKHATIR  / Lycée : Charif al-idrissi  /  Benslimane . 

o  ر 50: 

  f ا اا 1,I      : 

    
 

2

2

2
,

1

x x
x I f x

x


  


.   

 :  أن -)1     
 

2

4 3
, 1

1 1
x I f x

x x
    

 
 .  

   .f اوال ا ا I د  - أ-)2  

 : و ا f I  اFأو اا ا -ب        0 0F .   

o  ر 60: 

  f ا اا   : 

    
2 2

, 3ln
3

x
x f x x

x
  

     
 

.   

  1(-  ا ا : 
0

lim
x

f x


   ، ذا  ؟

  2(-    م  ا:  lim
x

f x


 ، 
 

lim
x

f x

x
و   lim

x
f x x


أن ا  ،  

         ا fCار   ه  ها    .  

: د  ا  - أ-)3     :E f x x.    

 ادرس ا ا  - ب       fC    د يا : y x.   

:  أن  -)4     
   

 

2

2

1 4 6
,

2

x x x
x f x

x x


  

  


ات ول   ، f.   

  6(- ا ار fC و     , ,
 

O i j.   

  7(-  
n n

u   ا ا :  

  0

3

2
u   و   1,    n nn u f u .  

: أن  -أ   ,1 nn u    .  

ادرس ر ا -     ب   
n n

u  ر أم ا  ،.  

ا م -     ج   
n n

u ا  . 
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Réalisé par Mr :  ABDELLAH BELKHATIR  / Lycée : Charif al-idrissi  /  Benslimane . 

o  ر 30: 

: أن  -)1        0,1 , ln 1 ln 1x x x x      .   

  2(- n  م ، : 
1 1 1

...
1 2

nu
n n n

   


.   

    أن  :   1 1
1 , ln 2 ln 2

1
nn u

n n
    

         
   

م ا  ،   

  ا         n n
u 

.   

o  ر 40: 

  f   ا اا: 

  0 0f  و   ,
1 ln

x
x f x

x x
  


.   

: أن  -)1    ,1 ln 0   x x xا  ، fD.   

  .  ا  ا  و  ق f أن -)2  

 أن ار  -)3   Ox  رب أ fCار .   

:  أن  -)4     
 

2

1
,

1 ln

 
  




x
x f x

x x
   .   ، fول ات

:   أن -)5     
2.ln

,
1 ln

   



x x

x x f x
x x

   ا د ا  ،  

         fC    د يا : y x.   

  6(- ا ار fC و     , ,
 

O i j.   

  7(-  
n n

u   ا ا :  

  0

1

2
u  و   1,    n nn u f u .  

: أن  -أ   , 0 1    nn u.  

 اادرس ر -     ب   
n n

u  ر أم ا  ،.  

ا م -     ج   
n n

u ا  . 

0 : ، مn   -     د   1 1...    n nV u u u.   

    أن :    
1

, ln 2     n

n

n V
u

ا م ا  ،   n n
V.   
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Réalisé par Mr :  ABDELLAH BELKHATIR  / Lycée : Charif al-idrissi  /  Benslimane . 

o  ر 90: 

  fا اا    0,1 1,D     : 

  0 1f   و      
1

0,1 1, , 1
ln

x f x x
x

     .   

 : ا ا - أ-)1   
1

lim
x

f x


و  
1

lim
x

f x


 ا و أ  ، .  

  .   ا  اf  أن -       ب  

 :ا ا  - أ-)2   lim
x

f x


  ، أن ا  fC ار  ر     

             د: 1y x .   

درس ا ا ا -      ب   fC ا ر و .   

 : أن  - أ-)3  
 

0

1
lim
x

f x

x


  ه ا  أول  ، .  

:  أن  -      ب        
 

2

1
0,1 1, , 1

ln
x f x

x x
     ، ر ا f   

  ا  ل           0,1و  1,.   

  4(-   أن:       
 

32

2 ln
0,1 1, ,

ln

x
x f x

x x


     ،  ا  ادرس   

         fC ام ل مد أ و .  

 ا أن - أ-)5   fC را  Ox ة أو م  
5 3

4 2
 .  

: أن  -      ب   
2 3 1

f
 




 
.    

  6(- ا ار fC و     , ,
 

O i j.   

  6(- gاا f لا  1,I  .   

   . 1g   داg  أن -       أ  

ار ا -     ب   1g
C ا   , ,

 
O i j.   

  7(-  
n n

u   ا ا :  

  
2

0u e  و   1
1, n nn u g u
   .  

: أن   -أ   , nn u e  .  

ادرس ر ا -ب  
n n

uر أم ا  ، .   

ا م -     ج   
n n

u ا  . 
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Réalisé par Mr :  ABDELLAH BELKHATIR  / Lycée : Charif al-idrissi  /  Benslimane . 

o  ر 70: 

     م  ا: 

  
1

1 : lim ln
x

x
x

x

 
 
 

  ،   2

0
2 : lim ln

x
x x x


 و   

2
3 : lim ln

x
x x



 
 

  

  
 2ln 1

4 : lim
x

x x

x

 
  ، 

0

1 1
5 : lim ln

1x

x

x x

 
 
 

 و  
 

20

ln cos
6 : lim

x

x

x
  

و    
 0

7 : lim
1 lnx

x

e x  
 .  

o  ر 80: 

  fا اا   : 

    .ln 1f x x x .   

 :  أن - أ-)1   1,fD   .   

 أن ا -      ب   fC ه  د ر  .  

  :ا ا -      ج   lim
x

f x


 ، 
 

lim
x

f x

x
 ا ا أن،  fCار    

             ه  ها    .  

  ذا  ؟.   ا و  ار  اf ادرس  اق -)2  

:  أن  - أ-)4        
 

 
1,0 0, ,

2 ln 1

g x
x f x

x x
    


  ،g    

         ا اا 1,    :    ln 1
1

x
g x x

x
  


.   

 اg   أن -ب       1, إ ا  ،  ر )أن  :  0 0g . (  

د ر  ا - ج       1,0و  0,  ، ا ول .   

  5(- ا ار fC و     , ,
 

O i j.   

  6(-  
n n

u   ا ا :  

  0 1u   و   1,    n nn u f u .  

: أن  -أ   , 0nn u  .  

ادرس ر ا -ب  
n n

u ر أم ا  ، .  

ا م -     ج   
n n

u ا  . 
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Réalisé par Mr :  ABDELLAH BELKHATIR  / Lycée : Charif al-idrissi  /  Benslimane . 

o  ر 11: 

 -I g ا اا 0,   : 

   ln 3g x x x  .   

   . 1g   داg  أن -)1  

  2(-  دأن ا  :  0g x  او     0,  :  2,3 .   

  3(- ارة اإ   اg ا  ل   , و  0,.   

   أن-)4  
1g  و أن ا  ق   1 0

1
g




  


.   

 -II f ا اا 0,   : 

    
1

1 ln 2f x x
x

 
   
 

.   

  1(-  ا ا : 
0

lim
x

f x


 ا و أ  ،  . 

:  ا ا -)2   lim
x

f x


 و
 

lim
x

f x

x
 ا ،  ا أن fC ار   

          ه  ها    .  

 : و أن  ق  f  أن-)3     
 

2
,

g x
x f x

x
   .   

 : أن  -)4   
 

2
1

f






 ات ول   ،f.   

  5(-  دا  :  0f x  ا ط م أ ا  ، fCرا   Ox.   

  6(- ا ار fC و     , ,
 

O i j.   

   2: م, 2  و  0,65f  .   

Fin du sujet 
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Réalisé par Mr :  ABDELLAH BELKHATIR  / Lycée : Charif al-idrissi  /  Benslimane . 

o  ر 01: 

  f ا اا 0,   : 

   1 2 lnf x x x   .   

:  أن  - أ-)1   lim
x

f x


 .   

 أن ا -ب         fC ه  د ر  .  

 :ا ا  -      ج  
 

lim
x

f x

x
 ،  lim

x
x f x


أن ا ا  ، fC   

  .    اه  ه ار             

: أن  - أ-)2      
2

0, ,
x

x f x
x


   ات ول   ، f.   

:  أن  -      ب       2

2
0, ,x f x

x


        ذا ، fC؟   

  3(-  دأن ا :   0f x او    لا  2,  3, 4 .  

  4(- ا ار fC و     , ,
 

O i j ) أن  : 1 0f . (   

  5(-  n n
a


 و n n

b


   ا ا :  

  
   

0

1

3

, 1 2 lnn n

a

n a a



    

و    
   

0

1

4

, 1 2 lnn n

b

n b b



    

 .  

: أن  -أ   , 2 n nn a b    .  

 ا أن -ب  n n
a

و أن ا  ا  n n
b

   .  

 : أن  -     ج     1 1

2
, 0

3
n n n nn b a b a      .  

   وا  ا         :   , ln 1x x x     و .  

 : أن  -     د   
2

,0
3

n

n nn b a
 

      
 

 أن ا  ، n n
a


 و n n

b


  

   ا دا م ا م  ن ور.  


