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« Certains exercices ont été télécharges sur un site internet avec des modifications un grand merci a
I'auteur. »

Exercicel
Soient A = {1,2,3} et B = {0,1,2,3}. Décrire les ensembles AN B, AUB et 4 X B.
Exercice2

Soient A =[1,3] et B = [2,4]. Déterminer AN B et A U B.

Exercice3

1. Déterminer le complémentaire dans R des parties snivantes :
Ay =] —»,0]; Az =] —0,0[; A3 =]0, +oo[; Ay =[0,+oo[; A5 =]1,2[; A6 = [L2[.
2. Soient A =] — o0, 1[U]2, 4o, B =] — oo, 1] et € = [2, +oo[. Comparer les ensembles suivants :
CRA et CRB n CRC

Exercice4

Soient A =] — o9,3]. B =] — 2,7] et C =] — 5, +oo] trois parties de R.
Déterminer ANB.AUB,BNC.BUC, R\ A A\B,. (BR\A)n(BR\B),(R\(AUB).(AnB)U
(AnC)etAn(BuCl).

Exercice5

Soient 4. B et C trois parties d"un ensemble E. Montrer que :
1. AU(BNC)=(AUB)N(AuUC)
2. An(BUC)=(AnNnB)U(ANC)

Exerciceb

Soient £ un ensemble et A et B deux parties de E. On suppose que :
ANB=0;AUB=E;,ACB;,BZ A

On pose
Ai=AnNB;4: =AnNCgB;A3 =B nNCgA; A4, =Cs(AU B)
1. Montrer que 44, A5. A5 et A, sont non vides.
2. Montrer que 4. A,. A5 et A4 sont deux a deux disjoints.
3. Montrerque 4; UA, UA; UA, =E.

Exercice7

1. Montrer que (A\B)\C=A\(BUC()
2. Montrer que (A\B)N(C\D)=(ANnC)\ (BuUD)

Exercice8

On rappelle que I’on note
AAB = (A\B)U(B\ 4)
1. Montrer que
(AnB)n(AnC)=4AnBncC
(AnCOn(AnB)=4AnCnB

2. En déduire que
(ANB)A(ANC)=An(BAC)




Exercice9

On rappelle que pour toutes parties UJ et IV d'un ensemble E. on note
UAV = (UN\NVIU (VN U)
1. Montrer que pour toutes parties A, B et C d'un ensemble E.
(AuB)n(AUuC)=AnBnC
(Auc)n(AUuB)=4AnCnB
2. En déduire que
(AUB)A(AUC) =An (BAC)

ExercicelO
Soit E un ensemble et soit P(E) 'ensemble des parties de E. Pour A et B dans P (E). on appelle

différence symetrique de A par B 1’ensemble, noté AAEB défini par :
AAB =(AUB)\ (AN B)

1. Montrer que AAB = (ANB)U(Bn4d)=(A\B)U(B\A).

2. Calculer AAA, AAD et AAE.

3. Montrer que pour tous 4. B et € dans P(E).ona:
a) Montrer que : (A r’la U] (B OZ) = (Z n E) U(BnA)
b) Montrer que : (AAB)AC = (ANBNnC)U(BNANC)u(CNANB)U(CNBNA)
c) Montrer que AA(BAC) = (CAB)AA
d) A l'aide du b). montrer que (AAB)AC = (CAB)AA.
e) En déduire que : (AAB)AC = AA(BAC)

Exercicell

Soit E un ensemble et F et ¢ deux parties de E. Demontrer que :
. FcGe=FUG=aG
2. FecGeFn(G=0

Exercicel2

Soient A et B deux parties d’un ensemble £ . Démontrer les égalités suivantes :
1. Cg(ANB)=CgAUCgB

2. Cg(AUB)=CgANnCgB
Si A © B. montrer CgB < Cg4

Exercicel3

1. Ecrire en extension les ensembles suivants
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a={x e N/Z2 ez} etB={x e N/Z e N}

2. SoitA ={_1;2k /k € Z} B={1+ 2k/k € Z} .Montrer que AC Bet A # B.
3. Montrer que les deux ensembles suivants sont disjoints

A ={‘”§;5/k € Z} et B={8';;5/k € Z}.

Exerciceld

Soient A, B et C trois parties d'un ensemble E.
1. Que pensez-vous de I'implication
AUBZC=(ASCouB€C)?
Tustifiez (on pourra tiliser 1a contraposée).
2. On suppose que I'on a les inclusions suivantes : AUB € AU Cet AN B < An (. Montrer que
Bcl




