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 :الأولالتمرين 
 

,O)مباشر معلم متعامد ممنظملمنسوب الالفضاء في  , , )i j k ، نعتبر النقط A(1,1,0)  وB(1,2,1) 

 .C(3, –1,2)و 

ABأن بين (  أ(  1 AC 4 2 2i j k   . 

 غير مستقيمية. Cو  B  و Aاستنتج أن النقط  (ب

 . (ABC)معادلة ديكارتية للمستوى هي  2x + y – z – 3 = 0بين أن  ( ج

 هما على التوالي :عادلتيم (Q)و  (P)نعتبر المستويين (  ,

x + 2y – z – 4 = 0    2   وx + 3y – 2z – 5 = 0. 

 : التالي بارامتريالتمثيل ال وذ (D)مستقيم اليتقاطعان وفق  (Q)و  (P)بين أن 

IR)

2
3 (

x t
y t
z t

  
 


 

 .   x² + y² + z² – 10x – 6y + 4z +14 = 0التي معادلتها (S)نعتبر الفلكة (  3

,5,3)النقطة  هو (S)بين أن مركز أ (   2)  2وأن شعاعها هو 6. 

 )تحديد التقاطع غير مطلوب(.Sو الفلكة  (D)تقاطع المستقيم أدرسب(

 .Aفي النقطة   (S)مماس للفلكة (ABC)بين أن المستوى ب( 
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 : الثانيالتمرين 
 

 . z+ 16  2z 0 = 73 +المعادلة :   (  حل في مجموعة الأعداد العقدية 1

,O)(  في المستوى العقدي المنسوب لمعلم متعامد ممنظم مباشر , , )u v نعتبر النقط ،A  وB  وC 

 . c = – 6 – iو    b = – 5 + 2iو    a = – 8 + 3iالتي ألحاقها على التوالي هي : 

 . | c – b |و    | a – b |أ (  احسب :  

cب( بين أن   b i
a b
 


 .(BA,BC)، واستنتج قياس للزاوية الموجهة 

 . ABCج(  استنتج طبيعة المثلث 

صورتها  ’Mنقطة من المستوى و  M. لتكن Cإلى  Aويحول  Bالذي مركزه  r(  نعتبر الدوران 3

 . ’zو  z، لحقهما على التوالي هما  rبالدوران 

 . z’ = i z – 3 + 7iأ ( بين أن :   

 . rبالدوران  Cصورة النقطة  ’Cلحق النقطة  ’cب( حدد 

 

 : ثالثالتمرين ال

، وبيدقتان 5بيدقات خضراء تحمل رقم  3، و1بيدقات زرقاء تحمل رقم  4بيدقات :  9على يحتوي كيس 

 . )لا يمكن التمييز بين البيدقات باللمس(.5صفراوين تحملان رقم 

 من الكيس. نسحب عشوائيا في آن واحد بيدقتين

 "سحب بيدقتين من نفس اللون". : B"، والحدث 1 "سحب بيدقتين مجموع رقميهما : A ( نعتبر الحدث1

(A)5هو  A الحدثبين أن احتمال 
9

p  ،احتمال الحدث وB 5 هو(B)
18

p . 

"حل المعادلة التفاضلية  -أ( , 5 ' 6 0y y y   

(0)حدد الحل الدي يحقق  -ب     1, '(0) 2y y  

 

 

 

 

 

 



 نقط 15
 

 

 

 
 

 

5,0 

5,0 
 

5,0  +5,0 
 

5,,0+5,,0 

+5,0 

1 
 

5,,0+5,,0 
 

5.,0 
 

5,0 
 

1 

 
 

5,0  +5,0 

 

5,0 

 

 

 

 
5,0 

5,0 

5,,0  +5,0 

 

 :ن(15التمرين الرابع)
 

 الجزء ألأول

    يلي : المعرفة بما xالدالة العد دية للمتغير الحقيقي  fلتكن  2( ) (1 (ln ) ) ; 0
(0) 0

f x x x x
f

  


 

                              

,O)في معلم متعامد ممنظم  fمنحنى  f(C( ليكن , )i j، حيث|| || || || 3i j cm  . 

 بين أن  ( أ  (1
2

0 , ( ) 4( ln )x f x x x x   . 

 .على اليمين  5متصلة في   f  بين أن (ب

 بين أن  (,
0
0

( )
lim
x
x

f x

x


  هندسيا النتيجة.ل أو، و 

lim حسبا  (3 ( )
x

f x


  و 
( )

lim
x

f x

x
 .∞+ بجوار f(C(ـ لانهائي ل  لاستنتج الفرع ا، و

²0بين أن   ( أ  (4 , '( ) (1 ln )x f x x   . 

)'1حسب( اب )f e ل هندسيا النتيجة. و   أ  و 

 . fأنشئ جدول تغيرات ( ج

1بين أن النقطة ( 0 2A ,( )e eانعطاف هي نقطة )f(C غير مطلوب حساب( )x"( f .) 

 . f(C( أرسم ( 6
 

 الجزء الثاني

 : أن باستعمال المككملة بالأجزاءبين(  1
1 2

21

3ln
4e

ex xdx
e
  : 2، وأن

1 2

21

5(ln )
4e

ex x dx
e
 

اللذين  ومحور الأفاصيل والمستقيمين f(C(من المستوى المحصور بين  )(حسب مساحة الحيز ا ( ,

1xو   x 1 =معادلتيهما  e. 

 الجزء الثالث

0: المعرفة كالتالي  )nu( نعتبر المتتالية
1u e  1و ( )n nu f u    لكلn  منIN. 

IN بين أن(  1 , 0 1nn u   . 

1u حسب(  ا,
 

 تزايدية. )nu( وبين بالترجع أن

lim حسبوا متقاربة )nu( استنتج أن(  3 n
n

u
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