
   ����� ا����م: ا�و�	 �����ر��   ا��
	ب ا������  

� ���ر�� ر��  ��� إ�
	: ا����ذ �
�:1 netnetnetnet....riyadiyatriyadiyatriyadiyatriyadiyat....wwwwwwwwwwww 

 

   Lycée ouededdahab _TifletLycée ouededdahab _TifletLycée ouededdahab _TifletLycée ouededdahab _Tiflet                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                            admin@riyadiyat.netadmin@riyadiyat.netadmin@riyadiyat.netadmin@riyadiyat.net 
 

 �����01  
��� ا������ ��������  � M$#د ا! ��ل ا�

���� ه���  :ا����ت ا�+���� *��� أن أ$# أ �'��&� ا�

•••• 
153

6
ππππ          ••••

49
3

ππππ−−−−           •••• 
53

6
ππππ.  

���آ�:  
   [[[[ ]]]]2α β πα β πα β πα β π= −= −= −= ]]]]أو− ]]]]cos cos 2α β α β πα β α β πα β α β πα β α β π= ⇔ == ⇔ == ⇔ == ⇔ = 

[[[[ ]]]]2α π β πα π β πα π β πα π β π= −= −= −= ]]]]أو− ]]]]sin sin 2α β α β πα β α β πα β α β πα β α β π= ⇔ == ⇔ == ⇔ == ⇔ =   

                       [[[[ ]]]]tan tanα β α β πα β α β πα β α β πα β α β π= ⇔ == ⇔ == ⇔ == ⇔ =       

�����02 
1(-�  1$ ℝℝℝℝا� �  :��د�ت ا�+����

••••
1

cos x
2
−−−−====   •••• 

3
sin x

2
====   ••••tan x 1= −= −= −= −.  

  : ا��+�ا4��ت ا�+����I $1  � ا���3ل-)2

-أ
1

cos x
2

<<<< [[[[ ]]]](((( ))))I , ,π ππ ππ ππ π= −= −= −= −   .  

]]]]-ب ]]]](((( )))) 2
I 0 , 2 , sin x

2
ππππ= ≥ −= ≥ −= ≥ −= ≥ −.  

I -ج , ,tan x 3
2 2
π ππ ππ ππ π        = − ≥= − ≥= − ≥= − ≥        

        
.   

�����03  

أ$�8 ا���8 ا����7�7 ���#د
7
12

ππππ.
7
12 3 4

π π ππ π ππ π ππ π π    = += += += +    
    

.  

�����04  
)))) :�+�9 ا����د��  )))) 2 2E : cos x sin x sin 3 x− =− =− =− =  

))))��; أن-)1 ))))E < ��= sin 2 x sin 3 x
2
ππππ    − =− =− =− =    
    

  

]]]] $1  � ا���3ل-)2 ]]]]0 ,ππππد�����)))) ا� ))))E.  

�����05  

��2;-أ)1
2

cos 2 x
x I , ,1 tan x

4 4 cos x
π ππ ππ ππ π    ∀ ∈ = − − =∀ ∈ = − − =∀ ∈ = − − =∀ ∈ = − − =    

    
  

:أن ا?+�+< - ب
2

2

2 tan x 1 cos 2 x
x I ,

1 tan x cos 2 x
−−−−∀ ∈ =∀ ∈ =∀ ∈ =∀ ∈ =

−−−−
.  

: ��; أن-)2
1 cos 2 x

x I ,tan x .tan 2 x
cos 2 x
−−−−∀ ∈ =∀ ∈ =∀ ∈ =∀ ∈ =.  

3(-�  �9+�: I:(((( ))))E : tan x tan 2 x 2 1= −= −= −= −.  

)))): ��; أن -أ       )))) 2
E cos 2 x

2
⇔ =⇔ =⇔ =⇔ =.  

)))) $1 ا����د�� -ب       ))))E . >+�+?ا ABtan
8
ππππ.  

�����06        
: ��; أن  )1

x ,cos x sin x 2 cos x
4
ππππ    ∀ ∈ + = −∀ ∈ + = −∀ ∈ + = −∀ ∈ + = −    

    
ℝℝℝℝ  

 �  1$ ABℝℝℝℝد�����cos:ا� x sin x 0+ =+ =+ =+ =.  
2(- �  1$ ℝℝℝℝد�����)))): ا� )))) 3

1E : t 3t 2 0− + =− + =− + =− + =.  

3(-�  �9+�: ℝℝℝℝ د�����  :ا�

        (((( )))) 1
E : 1 sin x cos x

sin x cos x
= −= −= −= −

++++
  

 CD:   :t sin x cos x= += += += +.  
sin أ$�8 -أ x cos x���#� t.  

)))): ��; أن -ب )))) (((( ))))1E E⇔⇔⇔⇔  

)))) ا?+�+< $��ل ا����د��-ج ))))1E�  ℝℝℝℝ.  

[[[[ $#د ا����ل ا�+� =�+�� إ�	 ا���3ل-د ]]]],π ππ ππ ππ π−−−−.  

�����07  
  : ��; أن -)1

23
x ,cos x cos x sin x

6 6 4
π ππ ππ ππ π            ∀ ∈ + − = −∀ ∈ + − = −∀ ∈ + − = −∀ ∈ + − = −            

            
ℝℝℝℝ

  
:  ا?+�+< أن-)2

2 1
x ,cos x cos x cos x

6 6 4
π ππ ππ ππ π            ∀ ∈ − + − =∀ ∈ − + − =∀ ∈ − + − =∀ ∈ − + − =            

            
ℝℝℝℝ

cosأ8�$) 2( ��?+���ل -)3
12
ππππ>+�+?ا AB sin

12
ππππ  

�����08  
:  ��; أن-)1

(((( ))))2 3
x ,2 x 3 3 x 3 2 x 3 x

2

    
∀ ∈ − + = − −∀ ∈ − + = − −∀ ∈ − + = − −∀ ∈ − + = − −        

    
ℝℝℝℝ

 �  1$ ABℝℝℝℝ��22:  ا��+�ا4 x 3 3 x 3 0− + ≥− + ≥− + ≥− + ≥.  
]]]] $1  � ا���3ل -)2 [[[[0 , 2 ππππ:   

22 -أ cos x 3 3 cos x 3 0− + =− + =− + =− + =.  
22 -ب sin x 3 3 sin x 3 0− + ≥− + ≥− + ≥− + ≥.  

�����09  
]]]] $1  � ا���3ل -)1 ]]]]0 , 2 ππππد�����  : ا�

(((( ))))2 cos 2 x 2 3 2 cos x 2 6 0− − + − =− − + − =− − + − =− − + − =.  

2(-��  : ا?+�+< $��ل ا��+�ا4

(((( ))))2 cos 2 x 2 3 2 cos x 2 6 0− − + − >− − + − >− − + − >− − + − >  

]]]] � ا���3ل ]]]]0 , 2 ππππ.  


