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:نن التمرين الأونن
 : أعئهخ مُصعخ عهّ انشكم انزبنٓ 9ٔغحت انمششح عؤالا َاحذا مه ثٕه , نلا خزٕبص أحذ الإمزحبوبد انشفُٔخ 

 .عؤالان فٓ انطجٕعٕبد -  أعئهخ فٓ انفٕضٔبء   4-  أعئهخ فٓ انشٔبضٕبد  3 -

 وفزشض أن خمٕع الأعئهخ نٍب وفظ آ حزمبل انغحت َ أن آحزمبل أن ٔعطٓ انمششح خُاثب صحٕحب إداكبن انغؤال فٓ 

انشٔبضٕبد ٌُ  
4

10
  َ آحزمبل أن ٔعطٓ انمششح خُاثب صحٕحب إدا كبن انغؤال فٓ انمبدرٕه الأخشرٕه ٌُ 

9

10
.  

 :  أحغت آحزمبل الأحذاد انزبنٕخ  ( 1

   A " ًانمششح ٔعطٓ خُاثب صحٕحب نهغؤال انذْ ٔغحج  "    

   B " فٓ انشٔبضٕبد َ انمششح لا ٔعطٓ خُاثب صحٕحب  ,   انغؤال انمغحُة"  

   C "  انغؤال انمغحُة نٕظ  فٓ انشٔبضٕبد َ انمششح  ٔعطٓ خُاثب صحٕحب  " 

   نكٓ ٔكُن انغؤال فٓ انشٔبضٕبد ؟ qمب ٌُ الإحزمبل  , عهمب أن انمششح أعطّ خُاثب صحٕحب نهغؤال  ( 2

 .وفزشض أن خمغخ مزششحٕه رقذمُآ لإخزٕبص ٌذا الإمزحبن ثىفظ انمعطٕبد انغبثقخ انذكش  ( 3

 . مششحٕه فقظ  مه ثٕه ٌؤلاء انمششحٕه انخمغخ 3   أحغت إحزمبل أن ٔزُفق  

:نن التمرين الثاننن
 فٓ انفضبء انمىغُة انّ معهم مزعبمذ ممىظم , , ,O i j k

  
:  وعزجش انمدمُعخ     2 2 2, , ; 4 5 0S M x y z x y z y      

:    َ انمغزُِ انمعشف ة  :2 2 2 0P x y z    . 

ثٕه أن  ( 1 S فهكخ مشكضٌب   0,2,0  3  َ شعبعٍب. 

حذد انُضع انىغجٓ نهمغزُِ  ( 2 Pانفهكخ َ  S .  حذد رقبطع P َ  S .

وعزجش انمغزُِ (3 mP انمعشف ة  :   :2 1 2 1 2 0mP mx m y mz m       حٕث m IR . 

نٕكه -    أ   ْانمغزقٕم رَ انزمثٕم انجشامزش    :  : 1 ;

2

x t

y t IR

z t




   
  

  ثٕه أن انمغزقٕم  ُِضمه انمغز  mP .

 نكٓ ٔكُن انمغزُِ mحذد -  ة mP ممبعب نهفهكخ S .

:نن التمرين الثالنن
  فٓ انمغزُِ انعقذْ انمىغُة إنّ معهم مزعبمذ ممىظم  , ,O u v

 
 انزٕه نحقبٌمب عهّ انزُانٓ ٌمب    A  َ   B  وعزجش انىقطزٕه 

Az i ,    2Bz    

I  ) 1 )  1حذد نحق انىقطخB صُسح انىقطخ  B ثبنزحبكٓ انزْ مشكضي  A ً2  َ وغجز .  

  َ صأَزً A  ثبنذَسان انزْ مشكضي 1B صُسح انىقطخ Bحذد نحق انىقطخ  ( 2 
4


 . 

 . A َ  B  َ Bمثم انىقظ   ( 3  

I   I  )  وعزجش انزطجٕقf انزْ ٔشثظ كم وقطخ  M  نحقٍب  z  ثبنىقطخ  M   راد انهحق z ثحٕث  : 1 1z i z     

.  عهّ انزُانٓ f   ثبنزطجٕق  A  َ   B  صُسرٓ انىقطزٕه  A َ  Bحذد  ( 1 

ثٕه أ وً -  أ   ( 2 
z z

i
i z

 
 


. i  مخبنف نهعذد  z  نكم 
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: ثٕه أ ن -     ة 
   , 2

2

MM MA

MA MM




 



  


   . Aمخبنفخ نهىقطخ  M  نكم  وقطخ   

M آعزىزح طشٔقخ نغىشبء انىقطخ –    ج   إوطلاقب مه انىقطخ  M  حٕث M A . 

حذد  ( 3   مدمُعخ انىقظ  M راد انهحق  z 2:   ثحٕث 2z   

:  ثٕه أ ن –أ  ( 4    3 2 1 2z i i z      ْنكم عذد عقذ  z . 

   رىزمٓ إ نMّ آ عزىزح أ وً إ را كبوذ انىقطخ –    ة  فئ ن انىقطخ رىزمٓ إ نّ دائشح  M  ن ٔىجغٓ رحذٔذ مشكضٌب َ شعبعٍب

:نن مسالنن
:            ثمب ٔهٓ  IR انمعشفخ عهّ  f   وعزجش انذانخ

1
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1x
f x x

e
 


  

  نٕكه   C  انزمثٕم انمجٕبوٓ نهذانخ  f فٓ معهم مزعبمذ ممىظم   , ,O i j
 

 

limأ حغت   ( 1 ( )
x

f x


  َ   lim ( )
x

f x


 .  

ثٕه أ ن  ( 2  ; ( ) 0x IR f x   ثم ضع خذَل رغٕشاد انذانخ  f . 

 ثٕه أ ن انمغزقٕمٕه انمعشفٕه ة  –أ  ( 3 1 : y x   َ    2 : 1y x    ّمقبسثبن مبئلان  نهمىحى    C .

 أدسط انُضع  انىغجٓ نهمىحىّ –    ة  C انمقبسثٕه َ  1 َ   2 .  

 . IR وحُ IR رقجم دانخ عكغٕخ معشفخ مه f ثٕه أ ن –أ  ( 4

)ثٕه أ ن انمعبدنخ -       ة  ) 0f x  رقجم حلا َحٕذا    0  حٕث  أ ن 0,5   . 

:                                                 رحقق أ ن –     ج 
1

1e


   

 ثٕه أ ن –أ  ( 5
1

0,
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  مشكض رمبثم نهمىحىّ   C .

 أ عظ معبدنخ نهمغزقٕم –     ة    ّممبط انمىحى   C  0 فٓ انىقطخ راد الأفصُل. 

أوشئ  ( 6 1  َ   2 َ  C. (  0,45وأخز   ) 

وعزجش انمززبنٕخ  ( 7 
*n n IN

u


:         انمعشفخ  ثمب ٔهٓ  ( )

n

nu x f x dx


  

. nu مب ٌُ انزأَٔم انٍىذعٓ ل –   أ 

;:                                رحقق أ ن –  ة  ( ) 1
1
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 . n  ثذلانخ  nu أحغت –  ج 

:                                         ثٕه أ ن –   د   lim lnn
x

u  
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