
 

 

��ط� ا���ھ���� ������ �  ٢٠١٤/٢٠١٥ : ا���� ا��را	��                           ٦ر�� 	����    �                                ا

��ال ���� :ا�	��ذ                                الدوال اللوغاريتمية  الدوال اللوغاريتمية  الدوال اللوغاريتمية  الدوال اللوغاريتمية                                ٢ ع ف ٢:ا�����ى� 

  
  

� ا��ا�� �  f,+ *( $)�� �� ا��)'ت ا��%��$� "�� �#��"� ! �

1 (( ) ( )2ln 1f x x= −
 

  2   (( ) ( )2
ln 1f x x= −  

3 (( ) ( )ln ln 2f x x x= + +    4 (  

5 (( ) ln

1

x
f x

x
=

−       
6 ( ( )

21
ln

x
f x x x

x

−= +  

7 (( ) 3
ln

2

x
f x x

x

− = +  + 
     8 (: lnf x x֏  

        9 (  

10 (( ): ln 2 3f x x− +֏   11 (1
: ln

1
f x

x
 
 − 

֏  

        12 (( ) ( ): ln 1 ln 2f x x x+ − −֏    

          13 (( )2: ln 2 3f x x x+ −֏  

14 (: ln 2 3f x x−֏      15 (ln
:

x
f x

x
֏  

 16 (1
:

ln

x
f x

x

−
֏        17 (: ln

1

x
f x

x −
֏  

 18 (( ): ln lnf x x֏      19 (: lnf x x֏  

20(
2ln 1

:
x

f x
x

−
֏

 
 21(: ln 1 lnf x x x+ −֏  

  
  

↭  +, )$ℝ ���(ا�� )د'ت ا��:  

1 ( ( ) ( )ln ln 2 3x x= −      2( 2 1
ln 0

1

x

x

−  = + 
  

3 (( ) ( )2ln 1 ln 5x x− = +    4  (ln 1 ln 3x− =            

5  (( )ln ln 1 ln 2 ln 3x x+ − = +   6(1
ln 1

1

x

x

+  = − −   
↫  +, )$ℝ ���(ا.�)ت ا���ا���:  
1 (( ) ( )ln 3 ln 4 8x x< +    2 (( ) ( )2ln ln 3 2x x< −  

3 (( ) ( )2ln 2 ln 6 4x x> −
  

   4 (( )2ln 2 0x x+ − >      

    5 (( ) ( )ln 1 ln 3 ln 2 ln 4x x− − > − +   

    6 (( ) ( )2ln ln 1 ln 2 2x x x x+ + ≤ − +   

  
  

 +, )$2
ℝ ا��)��� 0/�)تا�:  

1        (

2 2 16

ln ln 3

x y

x

y

 + =

 + = −


 2(

4

2

ln( 1) ln 0

1
ln ln ln

x y

x x
y

 + + =

 + =


  

3 (
60

ln ln ln1000

x y

x y

+ =
 + =

  4 (

2 2 16

ln ln 3

x y

x

y

 + =

 = −
        

5 (

     

2 2 169

ln ln ln 60

x y

x y

 + =


+ =
   6 (

3 3 9

ln ln ln 2

x y

x y

 + =


+ =
  

  
  

  :ا��)��� ا$23 ا�10)�)ت
1 (lim 2 ln

x
x x

→+∞
+         2 (( )lim 1 ln

x
x x

→+∞
+  

3 (1
lim

3 lnx x→+∞ +
           4(( )2

ln
lim

lnx

x

x→+∞
   

5 (( )lim 3 ln
x

x x
→+∞

−      6 (( ) ( )2lim ln
x

x x x
→−∞

− −  

7( 2lim (1 (ln ) )
x

x
→+∞

−      8  (xLnx
x

3

0
²lim

+→
  

9 (1
lim ln

1x

x

x→+∞

− 
 + 

         10 (
1

1
lim ln

1x

x

x>→

− 
 + 

  

11 (
1

1
lim ln

1x

x

x<→−

− 
 + 

   12 (( )2lim ln 2
x

x x
→−∞

+  

13 (( )2

0
lim ln 2

x
x x

>→
+   14 ( ( )

1

2lim ln 2
x

x x
+−→

+  

15 (( )
1

lim ln ln 1
x

x x
<→

+ −  16( )
0

lim ln ln 1
x

x x
>→

+ −  

17 (
0

ln 1
2

lim 2
x

x

x→

 + 
          18 (

( )
0

ln 1
lim
x

x

x→

+
  

19 ()
3

²
(

1

2
lim

x
Ln

x

x
x −+∞→

   20 (Lnxx
x

.sinlim
0+→

  

21(
x

Lnx
x

)²(
lim

+∞→
 ) ��xt =(      

   22  (
x

xLn
x tan

)tan1(
lim

0

+
→

  

( ) 2

2
ln

x
f x

x

− =  
 

( ) ( ) ( )2ln 2 1 ln 4f x x x= − + −

 ١ا������ 

 ٢ا������ 

 ٤ا������ 

 ٣ا������ 

٢/١ 



 

 

      
 

)ا$23 ا���%�4 )'f x    وال���f  ا�� �)ة :  

( ) lnf x x x= + •               ( ) ( )22 lnf x x x= − •   

( ) ln 2 lnf x x x= − + + •     ( ) 1
lnf x x

x
= + •   

( ) ( )2
ln ln 2f x x x= + − •    ( ) lnf x x x= •   

( ) 1

ln
f x

x
= •                    ( ) ln x

f x
x

= •  

( ) ( )ln 2 1f x x= − − •    ( ) ( )( )21
ln 1

2
f x x= − •  

( ) ( )22 lnf x x x= − •      ( ) ( )2ln 2 6f x x x= + − •  

( ) 1
ln

1

x
f x

x

+ =  − 
•   ( ) 2 1 lnx x

f x
x

− += •  

 

  

I -  �,� ا��ا�� ا�� �8 �7 +�� (�








−+
−=

2).......2(

2......
)²2()(

≺

≻

xxLnx

x
x

Lnx
xf 

lim)($�د  - 1
2

xf
x +→

lim)(و  
2

xf
x −→

9:  ;�  أ"> !�و

lim)(ا23$ - 2 xf
x +∞→

lim)( و  xf
x −∞→

ادرس ا�<�وع :9  

  ا�;��A(18 ���ا�� 
II - B�" �,� ن ا��ا�� ا��Dا �8 �7] [+∞,2+�� (�

xLnxxxg 22)( −−=  
�� ا��ا�� ا���%�4 - 1�E <"أ)(' xgB�" (1!ر(F9 $�د إ: 

] [+∞,2      

�� أن  - 2
3)2(

)(
)('

−
=

xx

xg
xfB�" ] [+∞,2    

')(ا23$ - 3 xf B�"] HI .�ول ا�����ات :9 −∞,2]
 B�"{ }2−IR    

4 - B0�0ا�� J48أ fC   

 
  

  
  

��� ا��%�%+ ���� ����+     8x �7� ا��ا�� ا� �د (� ا�� �,� 
       f(x)=��(�� � − 1)� 

� ا��ا��   $�د �#��"�)1�� !f  
  Df"�0 ���ات   �fا�� ا�ا23$ 18)�)ت )2
  .   f ادرس !���ات ا��ا��)3
 f $�د ا�<�وع ا�;K� 9: ��A(18( �B0�0 ا��ا�� )4
  
  
I. f   وg  دا��)نB�" ن(�,� �[ [0;+∞ +�� (�*:  

  ( ) ( )ln 1f x x x= + )و − ) ( )
2

ln 1
2

x
g x x x= + − +  

]"�g  Bو   fادرس !���ات *( .1 [0;+∞.  

0xاM�0�N أL8 �� أ.( *(.2 ≥ :( )
2

ln 1
2

x
x x x− ≤ + ≤  

II. ���(ا���� �Nدرا ���8( )nu ��%�%اد ا���"O�

��+ ا�� �,� (�*:1

3

2
u 1و = 1

1
1

2n n n
u u+ +

 = + 
 

  

1. ���(H.0nu أن�ھ�  �� أ.( *( "�د ط�7 + <

1n≥   
2. ���(1n"�د طH.+ �7 أL8 �� أ.( *( �ھ�  ≥ :  

2

1 1 1
ln ln 1 ln 1 ... ln 1

2 2 2n n
u

     = + + + + + +     
     

  

3.    HP8
2 3

1 1 1 1
....

2 2 2 2n n
S = + + + و  +

2 3

1 1 1 1
....

4 4 4 4n n
T = + + + +  

)�N �)ل ا�#�ء ΙΙΙΙ ، أن ��:    1
ln

2n n n nS T u S− ≤ ≤  

�'��  nTو nSا23$. 4n .M�0�Nاlim n
n

S
→+∞

limو  n
n

T
→+∞

  

�� أن ا����)��� -أ. 5( )nu( �S ����  .!�ا

)اM�0�N أن -ب )nu �T�� ، �����ℓ (1%)ر(18.  

)إذا *)U8 ���)���)ن " : 8%7( ا���0#� ا��)��� -"ـ )nv  

)و )nw ��% W�$ ن(�n)ر nv w≤  أ.( *( "�د ��

X, :limن  nط�7 +  limn n
n n

v w
→+∞ →+∞

≤ "  

�� إذن أن•:5
ln 1

6
≤ ≤ℓ. M�0�Nا �ـ!�ط�ا�ℓ.  

  
  

 ٥ا������ 

٢/٢ 

 ٦ا������ 

 ٨ا������ 

 ٩ا������ 

 ٧ا������ 


