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   الدوال اللوغاریتمیة2سلسلة                                                      
  ت-بك ع2 :المالك اعكوبي عبد  .ذ                                               

  
  ) عادیة2006باك (  )1تمرین رقم     

       Ι. نعتبر gالدالة العددیة المعرفة على   0 ;   بما یلي  :  

                                ( ) ln( 1)g x x x     
)' احسب  -ا)  1               )g x لكل x من  0 ;   ثم بین أن الدالة g  

 تناقصیة قطعا على                        0 ;  .  

) استنتج أن  -                   ب ) 0g x  لكل x من  0 ;  .  
0 بین أن )2                ln( 1)x x   لكل  xمن  0 ;    .  

      П . نعتبرfالدالة العددیة المعرفة بما یلي  :  
1

( ) ln
1

x
f x x

x

                        

 بین أن   )1                ; 1 1;fD     .  
   . دالة فردیةf بین أن -ا)   2             

lim  احسب-                    ب ( )
x

f x
 و  

1
lim ( )
x

f x


.  

 بین أن  -ا)  3             
² 3

'( )
² 1

x
f x

x




 لكل x من fD.   

 على المجال f استنتج تغیرات الدالة -ب                   1; .   
 تحقق من أن المستقیم -ا) 4               الذي معادلتھy xمقارب مائل ل f      .  

 ادرس إشارة -                 ب
1

ln ( )
1

x

x


 )   إشارة  

1 2
1

1 1

x

x x


 

 .(   
 وf الوضع النسبي ل استنتج-                 ج .  
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م .م. في مf أنشى) 5              ; ;o i j
 

3إشارة   ( 1, 7و ( 3) 3f .(   

 بین أن-ا)  6             
4

2

1
ln ( ) 5 ln 5 6 ln 3

1

x
dx

x


 

   
  .)بالأجزاء عمال مكاملةیمكن است(                     
   و المستقیمات التي معادلاتھا ھيf  استنتج مساحة الحیز المحصور ب-                        ب

                              2x  4 وx  و y x.  
        
  )1حلول التمرین             

          Ι .    لدینا( ) ln( 1)g x x x   لكل   x من  0 ;    

  -ا) 1           
1

'( ) 1 0
1 1

x
g x

x x
    

  إذن  g تناقصیة قطعا على   0 ;    

(0) -               ب 0g و g تناقصیة قطعا على   0 ;  إذن ( ) (0)g x g  

 من x                    لكل  0 ;  .  

           2 (( ) 0 ln( 1) 0 ln( 1)g x x x x x         

1                 وبما أن  1 x  0 فان ln( 1)x   0  ومنھ ln( 1)x x  .  

        П   .

1
( ) ln

1

x
f x x

x

       

          1    (  
      

  1-1-   x
  

  إشارة  
  +  -  +  1

1

x

x
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         :                    إذن   ; 1 1;fD       
   فردیة f -ا) 2          

 -              ب
1

lim ( )
x

f x


  و lim ( )
x

f x


   

-ا) 3          
² 3

'( )
² 1

x
f x

x




 لكل  x من     ; 1 1;fD       

     -              ب
                      +                                3                                1         x

  
                                      +                                  -                           f'(x)

  
                                                                  ++  

                                                                                                    f(x) 
  3    

  

   -ا)  4        
1

lim ( ( ) ) lim ln( ) ln(1) 0
1x x

x
f x x

x 


   

    

المستقیم                    الذي معادلتھy xمقارب مائل ل f .  

   -         ب
1 2 1 1

1 1 0; 1 ln( ) 0
1 1 1 1

x x x
x

x x x x

  
        

            

  فوق f  -            ج بجوار    لان ( ) 0f x x    .   
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        5 (  
  

                            
  

  -ا) 6     
4

2

1
ln ( ) 5 ln 5 6 ln 3

1

x
dx

x


 

  

            )       '( ) 1u x   و  
1

( ) ln( )
1

x
v x

x




(    

    -        ب  (5ln5 6ln3) . (5ln5 6ln3).1 ²u a cm     .  
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  ) استدراكیة2007باك (  )2 تمرین رقم    

    Ι.  نعتبرgالدالة العددیة المعرفة على  0; بما یلي  : 
1

( ) 2ln( )g x x x
x

    

بین أن) 1          
( 1)²

'( )
²

x
g x

x


  لكلxمن  0;ثم استنتج تغیرات  g على  0; .  

) بین أن )2           ) 0g x  لكل xمن  0 ; ) وان 1 ) 0g x  لكل x من  1;  
(1)لاحظ أن   (                   0g .(  

    П . نعتبرfالدالة العددیة المعرفة على  0;بما یلي   :  

                             
1

( ) ln ²( ) 2f x x x
x

        

 بین أن -ا) 1       
ln ²( )

lim 0
x

x

x
 )  یمكن وضعt x( ثم احسبl im ( )

x
f x

  .     

 تحقق أن - ب          
1

( ) ( )f f x
x

 لكل x من  0 ;  .  

 احسب - ج          
0

lim ( )
x

f x


 یمكن وضع( 
1

t
x

(ثم أول ھندسیا النتیجة .   

yالذي معادلتھ المقارب المستقیم  یقبل فرعا شلجمیا اتجاھھf بین أن- د           x.   

بین أن ) 2       
( )

'( )
g x

f x
x

  لكلxمن  0;الدالة   ثم ضع جدول تغیراتf.   

م . في معلم مf أنشى )3        ; ;o i j
 

.  
) بین أن الدالة-ا)4        ) ln( )H x x x x دالة أصلیة ل  ( ) ln( )h x x  على 0; .  

 باستعمال مكاملة بالأجزاء بین أن -  ب        
1

ln ²( ) 2
e

x dx e   
    الافاصیل و المستقیمین    و محورf حدد مساحة حیز المستوى المحصور بین- ج         

              1 : 1x  2 و :x e .   
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Ι. 1 (      :)2حلول التمرین      0 ;x            
    

1
( ) 2ln( )g x x x

x
  

  إذن  
1 1 ² 2 1 ( 1)²

'( ) 1 2. 0
² ² ²

x x x
g x

x x x x

  
       

  تزایدیة قطعا على إذن               0 ;  .  
        2  (  

  +  1  0  x
  

  إشارة  
                             +                                                          g'(x)

      
  
     0  g(x)
  
  

)        اذن         ) 0; 1; ( ) 0; 0 1g x x g x x      

   П . نعتبرfالدالة العددیة المعرفة على  0;بما یلي   :  

                     -ا  )1      
1

( ) ln ²( ) 2f x x x
x

      
ln ²( ) ln ²( ²) ln

lim lim lim 4( )² 0
²x t t

x t t

x t t  
    

1 1 ln² 2
lim( ln²( ) 2) lim (1 )

²x x

x
x x x

x x x x 
         

l+=∞      إذن                              im ( )
x

f x
  .  

      -               ب
1 1 1 1 1

( ) ln ² 2 ln ²( ) 2 ( )
1

f x x f x
x x x x

x
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  -           ج

0 0

1 1
lim ( ) lim ln ²( ) 2 lim ln ² 2

1 ln ² 2
lim (1 )

tx x

x

f x x x t t
x t

t
t

t t t

    



       

       

0        اذن                    
l i m ( )

x
f x


  

    

                                          
  . یقبل محور الاراتیب كمقاربf             اذن

  -          د

1
lim ( ) lim ( ln² 2)

x x
f x x x

x 
    

    

yالذي معادلتھ ب المستقیم یقبل فرعا شلجمیا اتجاھھ المقارf                إذن x.   

      2       (
1 1 ² 1 2 ln ( )

'( ) 1 2 ln
² ²

x x x g x
f x x

x x x x

 
         

               
             ∞+   1  0  x

  
                                               +                                -                        x)(f'  

  ∞+     ∞+   
  f(x)

  
                                                              0  
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         3(  

  
  

)  -ا)  4       ) lnH x x x x   

                '( ) ( ln )' ln 1 1 ln ; 0;H x x x x x x x          

 على  lnة أصلیة ل  دالH                 اذن  0;.  

   نضع   -           ب

1
'( ) ; ( ) ln

( ) ln ; '( ) ln

u x u x x
x

v x x x x v x x

 

                      

   

 

1
1 11

1

ln ²( ) ln ( ln ) (ln 1) ln

ln 2 2

ee e
e

e

x dx x x x x x dx x x x x

x x x e

       

   

 
  

    -                   ج
1

( ( ) ) . ( 2 ) ²
e

f x d x u a e c m     .   
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  )وادي الذھب.ت.ث 2008 تجریبي  ()3تمرین رقم      
  

2         : المعرفة بما یلي f  نعتبر الدالة العددیة        

( ) 2 (1 ln( )); 0

( ) 1 ; 0x

f x x x x

f x e x

  


  
    

  .0بین أن  متصلة في  - ا)1        

   . ثم أعط تأویلا ھندسیا للنتیجتین المحصلتین0 في f ادرس اشتقاق -                ب
  .   ثم ضع جدول التغیرات علىf ادرس تغیرات) 2         

  .fع اللانھائیة ل  ادرس الفرو-ا )3            

 حل في المجال-                 ب 0;المعادلة  ( ) 0f x .  

) بین أن المعادلة -                 ج )f x x تقبل حلا وحیدا في المجال   1;2.  
  

م .م. في مf أنشئ  -                  د ; ;o i j
 

.  

 على المجال  f  قصور الدالة gلتكن ) 4           ;0.   

  تقبل دالة عكسیةg  بین أن-               ا
1g 

  .   یتم تحدیدهJى مجال   معرفة عل

1g انشئ في نفس المعلم -                 ب
 .  

1  حدد -                 ج ( )g xلكل x  منJ.    
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    )84باك  ( )4م تمرین رق      

    Ι.الدالة العددیة المعرفة كالتالي  نعتبر 
21

( ) ( ) 4( 1) 2
2

x xf x x e x e       

lim  احسب- ا)1        ( )
x

f x
 

 .  

 بین أن  - ب          
2

2

1 4 4 2
( ) 1

2
x

x x x
f x xe

x e xe xe
       واستنتج lim ( )

x
f x


 .  

  . fادرس تغیرات  - ج            
   .f  ادرس الفروع اللا نھائیة ل -ا) 2         

  یقطع محور الافاصیل في نقطة أفصولھا ینتمي إلى المجال f بین أن-            ب 2; 1 .   
41 1 1 5 2 2 5

( ; ² ; )
4 2 4

e e e    

م .م. في مfأنشئ  -           ج ; ;o i j
 

ln(2) و2cmنأخذ الوحدة ھي  (   0,7. (    

) لإعطاء عدد حلول المعادلة fاستعمل) 3         4) ( 2) 4
2

x
x x e

x e m e      مع x .  
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 باستعمال مكاملة بالاجزاء احسب التكاملین -ا) 4         
0
( 1) xx e dx


 I= و  

0 21
( )

2
xJ x e dx


    

3 و المستقیمات fحیز المحصور ب استنتج مساحة ال-             ب 2 1: 0; : ; : 2x x y       
                   .  الى                   ثم احسب  نھایتھا عندما تؤول

   П. .الدالة العددیة المعرفة كالتالي  نعتبر :  

1
( ) ( ² 4 )ln( ) ( ² 8 4); 0

2
(0) 2

g x x x x x x x

g

      

  

  

;0  : بین أن )1      ( ) (ln( ))x g x f x    
   .0 على یمین gادرس اتصال و اشتقاق الدلة ) 2     

احسب ) 3      
0

lim ( )
x

g x
 وادرس تغیرات g على 

.  

  .g ادرس الفروع اللانھائیة ل-ا) 4          

   مع محور الافاصیلgب تاطیرا  لا فصول نقطة تقاطع ).Ι.2 استنتج من - ب          

م .م. في مg أنشئ -  ج             ; ;o i j
 

   .  )cm 2نأخذ  الوحدة ھي    (  
   :)4تمرینحلول ال    

          I  .1 (-  
21

( ) ( ) 4( 1) 2
2

x xf x x e x e      

 -  ا               

2 2

2 2

1
lim ( ) lim ( 4 4 2 )

2
1 1

lim (2 ) 4 4 2 2
2 2

x x x x

x x

x x x x

x

f x x e e x e e

x e e x e e

   

 

    

         
lim    إذن                ( ) 2

x
f x


                    

2
2

1 4 4 2
lim ( ) lim (1 )

2
x

x x xx x
f x xe

x e xe xe 
        

lim    إذن                      ( )
x

f x
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 لدینا    -               ب
21

( ) ( ) 4( 1) 2
2

x xf x x e x e      

                     fD   و   lim ( ) 2
x

f x


   و  lim ( )
x

f x


   

                    '( ) 2 ( 2 )x xf x x e e   

                      '( ) 2 ( 2) 0 0 ln 2x xf x xe e x xاو                                                   
                                                                                                               

        
                                            + Ln2                     0              -             x                                                                                                                                                                                                                                                          

  
                    +                               0             -        0     +                       f'(x)

  
           +    

                                              4ln2 - 4                    2/3             2-         f(x)    
   

  
  

lim    لدینا  - ا)2      ( ) 2
x

f x


    2 اذنy   مقارب ل f  بجوار   

                             

lim                و   ( )
x

f x


    اذن   

                      
2

2
2

2

1 4 4 2
(1 )( ) 1 4 4 22lim lim lim (1 )

2

x
x x x

x
x x xx x x

xef x x e xe xe e
x x x e xe xe  

   
        

  
  . كاتجاه مقارب بجوار   یقبل محور الاراتیبf            ومنھ  
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 -        ب

4

4 2

3 8
( 1 ) 2 0

2
5 1 2

( 2 ) 2 0
2

f
e e

f
e e


    

    
  T.V.Iحسب       اذن 

 2 ; 1 / ( ) 0f                
                             -ج      

       3(  

          2
2

2
( 1) ( 2) 4 4 4

2 2

4 2 4 ( )
2

x x
x x x x

x

x
x x x

e m e
x e m e xe x e

e

e
xe xe m e m f x

 
         

       
  

    لیست ھناك حلول m≤-2 إذا كان   -        
   ھناك حل واحدm<4-ln2>2-إذا كان    -           
   ھناك حلان ln2m-4ذا كان   إ -           
   حلول3ھناك ln2<m<3/2-4  إذا كان   -           
  ھناك حلان  m=3/2 إذا كان   -           
                                                                                                .    ھناك حل واحدm>3/2 إذا كان   -           
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  نضع          و -ا) 4   
'( ) 1; ( ) 1

( ) ; '( )x x

u x u x x

v x e v x e

  

   
0 00 0
( 1) ( 1) ( 1) 2 ( 2)x x x x xx e dx x e e dx x e e e 

  
                   

2   إذن      ( 2)I e      

   بنفس الطریقة نبین أن              
21 1

( 1)
2 2

J e         

 -ب   

0 0 2

2

1
( ( ( ) 2 ) ) . ( ) 4 ( 1) ) .

2

( 2 ( 1) 1 6( 2 ) 3 0) ²

x xA f x dx u a x e x e d x u a

e e cm

 

  

     

     

 
  

1u.a=4cm²)(  
  П .  

             لدینا           

1
( ) ( ² 4 )ln( ) ( ² 8 4); 0

2
(0) 2

g x x x x x x x

g

      

  

     

   موجب قطعا لدینا  x لكل )1     

               

22ln ln ln1 1
(ln ) (ln ) 4(ln 1) 2 (ln ) 4 (ln 1) 2

2 2
1 1 1

(ln ) ² 4 (ln 1) 2 ( ² 4 )ln 4 2 ( ² 4 )ln ( ² 8 4)
2 2 2

x x xf x x e x e x e x x

x x x x x x x x x x x x x x

         

              
  

ln)           إذن           ) ( )f x g x 0 ;x .  

       2(          0 0
lim ( ) lim (ln ) lim ( ) 2 (0)

tx x
g x f x f t g

   
     

       .  0  متصلة على  یمین g    إذن                          

               
0 0

0

1
( ² 4 ) ( ln ( ² 8 4 ) 2 )( ) ( 0 ) 2l im lim

1
lim ( 4 ) ln ( 8 )

2

x x

x

x x x x xg x g

x x

x x x

 



 



    


         

  

  0نصف مماس على یمین النقطة التي أفصولھا   یقبل   و المنحنى 0ا على یمین . ق    غیرإذن        
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   .x=0  موجھ نحو الأعلى معادلتھ            

      3   ( 0;gD   (0) و 0g و  lim ( ) lim (ln ) lim ( )
x x t

g x f x f t
  

     

            0; '( ) 2( 2)lnx g x x x     
                +   2                        1                       0         x

        

                  +                           -              0  +                        f'(x)
         +                                           

                                                2  /  9  
                                                                           f(x)

                            4-4ln2                                          2  -

  
l لدینا     - ا )4      im ( )

x
g x

  
     

           و    

( ) ( ln ) ( ) 1 2
lim lim lim lim ( ) 4 ( 1)

2

1 1 2
lim (1 ) 4 (1 )

2

t
t tx x t t

t
tt

g x f x f t
t e t

x x e e

t e
t t te

       

 

         
         

  

                  
( )

l i m
x

g x

x  
    

   +. مقارب بجوارور الاراتیب كاتجاه   یقبل محg         إذن

 -ب      
1 1

( ) 0 (ln ) 0 2 ln 1
²

g x f x x x
e e

             

1                       إذن              1

²
x

e e
  .   
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