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 أه�اف ا��رس
  
  
 

 
 
 
 

 
  
 
 
  
  

 ا��3رات ا��1�2'ة
 

 
 
 
 

 
  
 
 
  
  

 �3'ات ا��رس
 

 
 
 
 
  
  
 
 
  
  

� 
 .ℕℕℕℕا��6'ف +�5 ا����4+
9���� �8ا#7 +�د ��6�": ;��< . 
� 
 .ا�����? ��@ ا-+�اد ا�?و��
 و ا�='د�
�  5�+ 
��
 ا�3����8 Aد��B	 5�+ ا��6'ف@	 Cآ 

 .9و-5-4- 3-2:ا-+�اد
� �  .ا��6'ف +�5 +�د أو�

6� إ�5 ��اء ��239ت K�L=9 +�د >��;ا#���6ل  ��": 

 .+�ا	C أو��

� K�L=ا�� N�O�9�9���� ا��3#7 ا��)�'ك ا-آ"' و  ا-و� �� 
'P<-ا��)�'ك ا N+�Qا��. 

�  
9���� ا��3#7 ا��)�'ك إ8���س�S N�O�9ارز	� �� 
 .ا-آ"'

� �+ K�L=9 و 
د إ�5 ��اء +�ا	N�O�9 C ا�?و��

 �Tل ا-+�اد U��� W6� CT ا����CV ا�"� 
أو��


�6�"Uا� 
���Bا�. 

� 
�6�"Uا� 
���Bا-+�اد ا� 
+��4	. 
� 
 ا-+�اد ا�?و��
 و ا-+�اد ا�='د�
 ا��3#7 ا��)�'ك ا-آ"' �
� 'P<-ا��)�'ك ا N+�Qا��. 
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I(- 
�6�"Uا� 
���Bا-+�اد ا� 
+��4	  
 1(-?�	'9  

C�	 4...:          ا-+�اد 3 2 1 0− − − −− − − −− − − −− − − −
�6�": 
���9��5 أ+�ادا > .  
6�"Uا� 
���Bا-+�اد ا� Z���    ن�L9 
�
�6�"Uا� 
���Bا-+�اد ا� 
+��4	 5��9 
       �'	? �[�  و ، 	��4+

    ?	'���ℕℕℕℕ  ^�L9 وC�B=���� �}}}}:  آ�� �� }}}}0 ,1 , 2 ,3 ,4 , ....====ℕℕℕℕ.   

   
1T_	    
       
}}}}  ا����4+ }}}}1 , 2 ,3 ,4 ,5 , ...∗∗∗∗ ====ℕℕℕℕ 
�6�"Uا� 
���Bا-+�اد ا� 
+��4	 �
 ه	�62	 '�Pا�.       

    : Les diviseurs d’un nombre – Les multiples d’un nombre	�Q+=�ت +�د– �8ا#7 +�د -)2 

N�'69    
       @L�� aو b @	 @�'B2+ ℕℕℕℕ .  

 �6�": ;���� ℕℕℕℕa	q @ إذا و�� +�د >�  a bq====�3ل إن�  :  
� b  �8#7 لa �Qأو أ�b7�3� a. 
� a+�Q	  ل  Nb  �Qأو أ�a 5�+ 
��  a\b: و �C"3�  b^�L ا�3

 
1T_	      

 ا� �"U	0N+�Qا��6د  ����Bا-+�اد ا� Z��4� 
�6.  
�6
 1ا��6د  ��"Uا� 
���Bا-+�اد ا� Z��4� 7#�8 . 
  

3(- 
  Les nombres pairs – Les nombre impairs :  ا-+�اد ا�='د�
– ا-+�اد ا�?و��

  �01)�ط

 آC 	@ ا��6د�@ ���  .	�ذا 9��f�2؟. 2 +�20085و2007أ�8 ?4

 N�'69  
�  �6�": ;��
 +�a  5آC +�د >��3�� C��82CL(5 ا��+ ^�L�a 2n==== a�T )n ∈∈∈∈ℕℕℕℕ(  
��5 +�دا زو���    � .  
� �6�": ;��
 +�C"3� �5 اaآC +�د >��3�2CL(5 ا��+ ^�L�a 2n 1= += += += + a�T )n ∈∈∈∈ℕℕℕℕ( 

��5 +�دا �'د��     �.  
  	��ل

�  
 .2008و2007ا��6د�@ آ C	�T @د زو��
@�'�9  

2n أن��@ � n++++ �  . ℕℕℕℕ	CL�n@،  +�د زو�

1T_	 

� � .	��4ع +�د�@ �[�� �=h ا�?و��
 ه� +�د زو�
� ا�?و��
 ه� +�د �'دي �=��i	 @��4ع +�د�	. 
� �� ا�?و��
 ه� +�د زو�=��i	 @اء +�د���. 

@�'�9  
��m@ أن  - )1 n−−−−و m n++++CL� ،
 . ℕℕℕℕ	n@ وh=� ��]� m ا�?و��
2( -  @L��nN��i� 'د�� و���6 �": ����  .1+�دا >

3�2�7 ا��6د  8 ��@ أن -أn 1−−−−.   
4 �3�7 16اf�2�# أن  -بn 1−−−−. 
2 �3�87:  اf�2�# أن-جn 4n 3+ ++ ++ ++ +.  
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4(- 5�+ 
��
 ا�3����8 Aد��B	9-5- 4-3-2:  ا-+�اد  

�<�S 

  @L��      n ��6�": ����  .+�دا >
�  l9ا�T5 8  أو6 أو4 أو2 أو 0: إذا آ�ن ر78 و�+ 
��3�� C��8 �]�  2.  
  . 3� �]	N+�Q ل 3إذا آ�ن 	��4ع أر�8	 l	�Q+=� ���6د  �
  . 4� �]	N+�Q ل 4ا���L� l9ن �� هmا ا��'�9^ +�دا 	�Q+=� ل إذا آ�ن ر�8� و �Tاl9 و +)' �
�  l9ا�T55 أو 0إذا آ�ن ر78 و�+ 
��3�� C��8 �]� 5. 
   . 9� �]	N+�Q ل 9إذا آ�ن 	��4ع أر�8	 l	�Q+=� ���6د  �

  	��ل
� ، 
3���
 ا��6د  ادرس ��8����#���6ل ا���Bد�A ا���8 
27516@	 C5 آ�9,5: ا-+�اد + ,4 ,3,2.  

 5(-
  Les nombres premiers   ا-+�اد ا-و��
  �02)�ط

� @	 'P<-ا 
�6�"Uا� 
���Bا-+�اد ا� Z��� د�T100 n3� @��#�8 �]� � .وا��
N�'69  

�6�": ;����5 +�دا أو��� a و :1�n3 ه�� 	�i�a@��#�8 C"3� @�=آC +�د >�.  
 


1T_	  
  . ��h +�دا أو���1ا��6د �


�<�S  
 5�+ 
��6� � �C"3 ا�3�": ;��  .'�9�6[� أ> 'P	l2 ه� +�د أو��ا-+�اد ا-و��
 ا��� 	���Z آC +�د >

   	��ل
  . أو�� +�د ه� 487 ا��6د ��@ أن �

6(- 
   ا��=K�L إ�5 ��اء +�ا	C أو��
  �03)�ط

  .أو��
+�اد - +�CL� 5 ��اء +�ا	�l �8ى 120أآ�^ ا��6د  �

�<�S  

 N��i� �62م و	 '�q �6�": ;��  . �+ ^�L�CL� 5 ��اء +�ا	C أو��
 1 آC +�د >
@�'�9  
 .1440 و 3240�KL إ�5 ��اء +�ا	C أو��
 ا��6د�@- )1
2( -  n�7r 3240 اf�2�# أن 1440 و �3240 1440× ∈× ∈× ∈× ∈ℕℕℕℕ. 

II(- '"ا��3#7 ا��)�'ك ا-آ  :Le plus grand commun diviseur  
   ا��3#7 ا��)�'ك ا-آ"'-)1

  �04)�ط
 . +�5 ا���ا��28 و48 ، 	��4+�� �8ا#7 ا��6د�@ 28D و�T 48Dد- )1
 .28 و7r ، 48 اf�2�# أآ"' �8#7 	)�'ك ���6د�@28D و�T 48Dد Z:�39 ا����4+��@– )2

 N�'69   
     @L�� a وb���  .�@ :"��q @��6' ا���62	�@  +�د�@ >

��5 ا��3#7 ا��)�'ك ا-آ"' ل bو aأآ"' �8#7 	)�'ك ���6د�@ �a وb?	'��� l� ?	'� و PGCD(a,b).   

  :	��ل  
�  @	 A3�  . أو���ن ���� ��2[��24 و35 ��3ل إن ا��6د�@.PGCD(24, 35)=1 أن9
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   N�'69   
  .1ه�   ' ا��)�'ك ا-آ"[���8#� ، إذا آ�ن أو���ن ���� ��b ��]2 و�3�aل إن ا��6د�@

    ��239ت 9���� ا��3#7 ا��)�'ك ا-آ"'-)2
 
�<�S 1  

 @L��    aو b@�	�62ا�� '�q @��6�": @����  . +�د�@ >
�  ا��)�'آ
  ا-و��
 ه� ��اء ا��6ا	bCو a ا��3#7 ا��)�'ك ا-آ"' ���6د�@ �L�L=9]��  إ�5 ��اء 


  . أ>P' أس5	'��+
 إ� +�ا	C أو��
    	��ل  

  7rPGCD(128,78) اf�2�#  78 و 128�KL إ�5 ��اء +�ا	C أو��
 ا��6د�@  �
  
�<�S:) 
  )�Sارز	�
 إ8���س أو :'�3
 ا�3���ت ا�������

    @L�� a  وb  @��6�": @����@ ���aا�+�د�@ >�	�62	 '�Pa b≻≻≻≻.   
 @L��1r ل 

 ا-8������8� ا�3�� a 5�+b.@L2و��r 
��8 �8�� b5�+1r. 
���6�5�TCB هsm ا��6���   

8� �q' ا���62م �[sm ا�3���ت ا�������
 ه� ا��3#7 ا��)�'ك ا-آ"' ���6د�@.+�5 ��8� 	�62م �� 'Sta وb  
             	��ل

  .PGCD(128,78)  ��#���6ل :'�3
 ا�3���ت ا�������
 �Tد   
@�'�9  
   .�T 26د ���Z �8ا#7 ا��6د-)1
9� ℕA3	y@ وx اZ��� f�2�# ا-+�اد-)2 �): ا�� )( )x 1 y 2 26+ + =.   

9� ℕA3	y@ و�T xد ���Z ا-+�اد -)3 �xy: ا�� x y 22+ + =.  

  
III(-'P<-ا��)�'ك ا N+�Qا�� :Le plus petit commun multiple  

  �05)�ط 
 . +�5 ا���ا��6 و8 ، 	��4+�� 	�Q+=�ت ا��6د�@ 6M و�T 8Mد- )3
  .6 و8أ> 'P	N+�Q 	)�'ك �q' 	�62م ���6د�@، 7r ا6M f�2�# و�T 8Mد Z:�39 ا����4+��@– )4

    N�'69      
 @L��      a وb  @	 @�'B2+ℕℕℕℕ.   

��5 ا��N+�Q ا��)�'ك ا->P' ل  bو aأ> 'P	N+�Q 	)�'ك �q' ا���62م ���6د�@ � a وb      
 ?	'��� l� ?	'و�PPCM(a, b)  

     	��ل    
  �TPPCM(6,14)د  �

    
�<�S   
@L��        aو b@�	�62ا�� '�q @��6�": @����  . +�د�@ >

� b ��]L�L=9 وa  ا��N+�Q ا��)�'ك ا->P' ���6د�@ � 
 ه� ��اء ا��6ا	C ا��)�'آ
 وا��P' 	)�'آ

 إ�5 أآ"' أس+��'	 
  .إ�5 ��اء +�ا	C أو��

   	��ل 
  7rPPCM(128,78) اf�2�# ،  78 و 128�KL إ�5 ��اء +�ا	C أو��
 ا��6د�@  �

 
1T_	  
��6@ ���ba وaإذا آ�ن  ��": @����3�a7 +�د��@ >� bنu� : 
     (((( ))))PPCM a ,b b==== و (((( ))))PGDC a ,b a====.  


