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Exercice 1 : Soient a, b, c et d des nombres réels
strictement positifs tels que :

a = c +
1

d
et b = d +

1

c
.

1. Prouver que ab ≥ 4.

2. Trouver la valeur minimale du nombre

ab + cd.
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Exercice 2 : Soit ABC un triangle et (C) son
cercle circonscrit. La hauteur issue du sommet A
coupe le cercle (C) en un point D et coupe le
segment [BC] en un point E. Soit J le milieu du
segment [CD].
Montrer que les droites (EJ) et (AB) sont per-
pendiculaires.
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Exercice 3 : On dit qu’un nombre premier p est
charmant, s’il s’écrit sous la forme p = m3 − n3

pour m,n ∈ N?.

1. Donner trois exemples de nombres premiers
charmants ayant les chiffres des unités deux-
à-deux distincts.

2. Trouver toutes les valeurs possibles du chiffre
des unités d’un nombre premier charmant.
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